FORMULARIO - TEMA 3
Funciones reales en varias variables reales ,\/\/
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Qué llevarte enla cabeza.

Un vistazo rapido a todo el tema: qué es una funcién de dos variables, cémo se calcula su dominio,
coémo serepresentay qué sonlas curvas de nivel. Pensado para repasar antes de un ejercicio.

i Esellenguaje de todo lo demas.

De este tema no hay preguntas directas en el examen. Sin embargo, es la base imprescindible: las
preguntas del examen son de funciones de varias variables.

,—[ 1 - Funcion de dos variables } N ,—{ (® 2 - Dominio de la funcién } <
FiA—R | z=f(zy) A C R? Todos los pares (z, y) para los que la expresion toma

unvalorreal. Es unaregion del plano xy.
Asign r orden A un uni

§g a a cada par ordenado (z,y) de A un unico Las tres reglas
nuimeroreal z.

Denominador: B(z,y) # 0
Raizde indice par: A(z,y) >0

» z,y:variablesindependientes. :: variable 2
>

» Dominio, Df: el conjunto de partida A. » Logaritmo: A(z,y) >0
>
| 4

dependiente.

» Codominio: el conjunto dellegada, R Raizenundenominador: A(z,y) > 0

» Conjuntoimagen, If:[os nimeros que sonimagen Varias alavez: lainterseccion.
de algun par del dominio.

Elborde de laregion
Formas de escribirla

» <,>: pertenece. Linea continua.

> Explicita: 2 = f(z,y) » <,>,#: nopertenece. Linea discontinua.

» Implicita: F'(z,y,z) =0
Evaluar

> f(a,b): sesustituyez poraeyporb.

,—[ [£] Curvas que aparecen al dibujar dominios y curvas de nivel }

O O o VvV L

2 +y? =7 2 +y? <r? 7_’_7_1 y=azx’+c zy==k

Circunferenciaderadio r Disco cerrado Elipse de semiejes a, b Parabola Hipérbola equilatera
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,—[ ~ 3 - Representacion grafica } ~ ,—[ 4 . Curvas de nivel } ~
La gréfica de 2 = f(z,y) es la superficie de R? ‘ Coor = {(z,y) €DF/ f(zy) = k} ‘
formada porlos puntos (z, y, f(z,y)). = ’ ’
Intersecciones con los ejes Proyeccion sobre el plano zy del corte de la
Se anulan dos variables y se despeja la tercera. superficie con el plano horizontal z = k: los puntos
Ei 0 0 donde lafunciénvale lo mismo.
> Ejez:y=0yz= .
> Bey:z=0yz=0 Como se calculan
» Eezz=0ey=0 » Fijaunvalorz = k.
» Resuelve f(z,y) = k.
Trazas (cortes conlos planos coordenados) I
Se anula una variable » Dibujalacurvaenelplano zy.
. ’ » Sif(z,y) = knotienesoluciénreal, esacurvano
» Planozy: 2 =0 existe.
» Planozz: y=0
» Planoyz:i z =0 Ejemplo: z = z* +4° — 9
)
Superficies que se reconocen
» Az + By + Cz+ D = 0: plano.
» z=z?+y? + ¢ paraboloide.
» z? +y? + 2% = r?: esferaderadior. *
| _~z=16
.—/
/0 J

,-[ 2] 5 - Aplicaciones economicas |

))
Funciones
» Demanda: D; = f(p1,p2), D = f(p, )
» Ingreso: I = piq1 + p2qo
» Coste: C = piz1 + p2z2 + CF
» Produccion: g = f(z1,2)
» Produccionconjunta: z = f(q1,q2)
» Utilidad: U = f(q1, q2)

Dominio

» Variables no negativas: primer cuadrante.

.

Nombre de sus curvas de nivel

Funcion Curvade nivel
Ingreso Isoingreso
Coste total de produccion  Isocoste
Produccidn Isocuanta

Produccion conjunta

Utilidad

Cémo son (utilidad y produccion)

» Nosecortany sondecrecientes.
» Alaumentarel nivel, se alejan del origen.
» Sonconvexas al origen.

Curva de transformacion

Curva deindiferencia

v EN RESUMEN

N
Lo que no te puedes olvidar antes de pasar al Tema 4:
« Grafica: una superficie en R*. Dominio: unaregion del plano.
» Reglas del dominio: denominadores £ 0, radicandos > 0, logaritmos > 0; todas alavez.
o Representar: cortes conlos ejes (anular dos variables) y trazas (anular una).
e Curvasdenivel: f(z,y) = k. En economia: isocuanta, isocoste y curva de indiferencia.
- v,
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