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Qué llevarte en la cabeza.
Un vistazo rápido a todo el tema: qué es una función de dos variables, cómo se calcula su dominio,
cómose representa yqué son las curvasdenivel. Pensadopara repasar antesdeunejercicio.

Es el lenguaje de todo lodemás.
De este tema no hay preguntas directas en el examen. Sin embargo, es la base imprescindible: las
preguntasdel examensonde funcionesde varias variables.

1 · Funcióndedos variables

f : A −→ R / z = f(x, y) A ⊆ R2

Asigna a cada par ordenado (x, y) de A un único
número real z.
▶ x, y: variables independientes. z: variable

dependiente.
▶ Dominio, Df: el conjuntodepartidaA.
▶ Codominio: el conjuntode llegada,R.
▶ Conjunto imagen, If: los númerosque son imagen

dealgúnpar del dominio.

Formasdeescribirla

▶ Explícita: z = f(x, y)

▶ Implícita: F (x, y, z) = 0

Evaluar

▶ f(a, b): se sustituyexpor ae y por b.

2 ·Dominiode la función

Todos los pares (x, y) para los que la expresión toma
un valor real. Es una regióndel plano xy.
Las tres reglas

▶ Denominador: B(x, y) ̸= 0

▶ Raíz de índicepar: A(x, y) ≥ 0

▶ Logaritmo: A(x, y) > 0

▶ Raíz en undenominador: A(x, y) > 0

▶ Varias a la vez: la intersección.

El bordede la región

▶ ≤,≥: pertenece. Líneacontinua.
▶ <,>, ̸=: nopertenece. Líneadiscontinua.

Curvasque aparecen al dibujar dominios y curvasdenivel

x2 + y2 = r2

Circunferenciade radio r

x2 + y2 ≤ r2

Discocerrado

x2

a2
+

y2

b2
= 1

Elipsede semiejesa, b

y = ax2 + c

Parábola

x y = k

Hipérbola equilátera

www.tuacademiafacil.com 1

https://www.tuacademiafacil.com


Matemáticaspara la Empresa I ·GradoenADE ·UNED · Plan 2026

3 · Representacióngráfica

La gráfica de z = f(x, y) es la superficie de R3

formadapor lospuntos (x, y, f(x, y)).
Intersecciones con los ejes
Seanulandos variables y sedespeja la tercera.
▶ Ejex: y = 0 y z = 0

▶ Eje y: x = 0 y z = 0

▶ Eje z: x = 0e y = 0

Trazas (cortes con losplanos coordenados)
Seanulauna variable.
▶ Planoxy: z = 0

▶ Planoxz: y = 0

▶ Plano yz: x = 0

Superficies que se reconocen

▶ Ax+By + Cz +D = 0: plano.
▶ z = x2 + y2 + c: paraboloide.
▶ x2 + y2 + z2 = r2: esferade radio r.

4 ·Curvasdenivel

Cz=k = {(x, y) ∈ Df / f(x, y) = k}

Proyección sobre el plano xy del corte de la
superficie con el plano horizontal z = k: los puntos
donde la función vale lomismo.
Cómosecalculan

▶ Fijaun valor z = k.
▶ Resuelve f(x, y) = k.
▶ Dibuja la curvaenel planoxy.
▶ Si f(x, y) = k no tiene solución real, esa curvano

existe.

Ejemplo: z = x2 + y2 − 9

x

y

z = 0
z = 7

z = 16

5 ·Aplicaciones económicas

Funciones

▶ Demanda: D1 = f(p1, p2), D = f(p, I)

▶ Ingreso: I = p1q1 + p2q2

▶ Coste: C = p1x1 + p2x2 + CF

▶ Producción: q = f(x1, x2)

▶ Producciónconjunta: x = f(q1, q2)

▶ Utilidad: U = f(q1, q2)

Dominio

▶ Variables nonegativas:primer cuadrante.

Nombrede sus curvasdenivel
Función Curvadenivel
Ingreso Isoingreso
Coste total deproducción Isocoste
Producción Isocuanta
Producciónconjunta Curvade transformación
Utilidad Curvade indiferencia

Cómoson (utilidadyproducción)

▶ Nosecortan y sondecrecientes.
▶ Al aumentar el nivel, se alejandel origen.
▶ Sonconvexas al origen.

ENRESUMEN

Loqueno tepuedesolvidar antesdepasar al Tema4:
• Gráfica: una superficie enR3.Dominio: una regióndel plano.
• Reglasdel dominio: denominadores ̸= 0, radicandos≥ 0, logaritmos> 0; todas a la vez.
• Representar: cortes con losejes (anular dos variables) y trazas (anular una).
• Curvasdenivel: f(x, y) = k. En economía: isocuanta, isocoste ycurvade indiferencia.
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