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Qué vas a aprender.

Qué es una funcién y cudles son las funciones basicas que vas a usar en toda la asignatura: lineal,
cuadratica, valor absoluto, exponencial, logaritmicay trigonométricas. También a calcular el dominio
(los valores de x paralos que la funcién existe) y a usar la regla de Ruffini para factorizar polinomios.

I Lee esto antes de empezar.

De este tema no hay preguntas directas en el examen. Sin embargo, es la base imprescindible
paralos temas siguientes (limites, derivadas, optimizacién e integrales). Sino dominas esta parte, los
demas temas no se entienden.

@ Mapadeltema

(-[ & Para qué sirve cada apartado } N
# Apartado Lo vas ausar sobre todo en...
1 ;Quéesunafuncion? Todala asignatura
2 Funciénlinealy = ma +b T4 (limites) - Té (derivadas)
3 Funciéncuadraticay = ax? + bz + ¢ T8 (optimizacién) - T10 (integrales)
4 Funcionvalorabsoluto |z| T5 (continuidad)
5 Funciénexponencial o, e® T6-T7 (derivadas) - T10 (integrales)
6 Funcionlogaritmicalnz,log, = T6-T7 (derivadas) - T10 (integrales)
7  Funciones trigonométricas sen, cos, tg T6-T7 (derivadas) - T10 (integrales)
8 Dominio de funciones T4-T5 (limites y continuidad)
9 Método de Ruffini(factorizacion) T4 (indeterminaciones) - T10 (integrales racionales)
. Idea clave. Una funcion es una regla que convierte un numero z en otro numero f(z). Casi todo
lo que estudiaras en los temas siguientes consiste en analizar como se comporta esa regla: donde
esta definida (dominio), hacia donde va (limites), como cambia (derivadas), donde alcanza su maximo
o minimo (optimizacién)y como se acumula (integrales).
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a . Qué es una funcion?

,-| # Qué es N

Una funcion f de un conjunto A4 en otro B es unarelacién que cumple dos condiciones:

}
f:A—DB |/ y=f(zx) xeA ‘32_(()0 :%;::;_M

1. Todo elemento del conjunto de partida A tiene imagen; es decir, el dominio de la funcién es A
(DFE A).
2. Laimagende cadaelementox € A esunica: ningun elemento del dominio tiene mas de unaimagen.

El conjunto de los elementos de B que son imagen de algun elemento del dominio es el conjunto
imagen orecorridode f, If.

Lafuncidnesrealsi B C Ry de variable real si sudominio es un conjunto de nimeros reales (4 C R). En
ella, z es la variable independiente o argumento e y la variable dependiente.  ((x)=x+4 [(2)<2+1

La grafica de una funcion real de variable real es el conjunto de puntos del plano de coordenadas
(z, f(z)),conz € A.

Para entenderlo: unafuncién es unaregla que convierte cadanimero z (laentrada) enunnico nimero
f(z) (lasalida). Eldominio son las entradas validas; el recorrido, las salidas que se alcanzan.

. J

/-[ ~ Cémoseve ] N

Enunafuncidn, cadavalorde x tiene unatnicaimagen f(r). Esto se traduce visualmente enlo siguiente:
si trazamos paralelas al eje y, no pueden cortar a la grafica en mas de un punto (silo hicieran, un mismo

x tendria varios y asociados).
y y Y
S

\ //
N 7
\

‘ T

AN
/

Bi es funcipn ™

,
7l\l

NO

NO es funcion

,—[ (® Cémo se trabaja } N

. 2 o
1. Calcular f(a): sustituye la variable x por el valora enla férmula de f. foxy = % _{(—i\: i=3

2. Calculareldominio: preguntaenquévalores de 2 se puede evaluarlaformula(consultalas tresreglas
del apartado 8).

3. Representarla grafica: construye una tabla de valores (z, f(x))y unelos puntos obtenidos.
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,_[ < Ejemplo resuelto } <

Sea f(x) = 2z — 3. Calcula f(5) ydeterminaeldominio.

[(65225-3= 40-3=T 5 W rapn )\ & ({(S)=F)

dormf = R 3
RS N

Tokla ol-a __/ .
11-4 : “x
-1 -S |
L4

& NOTAS
DOV(MIO Dam| S A
e~bodos VaRdag 5_;: A—B

Rewprmo IS B
=y aQenzadas

CRTERD VWAL = mH >

Poeds oec gpe Xy # Xy = _\CX\\=_\L><2\

_(‘(x\:x?' f(xy=14 )
_[_(_7_\ = (=2 =Y

o) D Tarsen wa)
No euade oo ;& >&9J:S . > (@ =p \.&_S‘[os\:.a \Z\c])

Una funcidn asigna a cada x una Unica imagen f(x). El dominio son los x validos; el recorrido, los y
alcanzados.
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e Funcidnlineal y = mx + b

,—‘ # Qué es N

La funcidn lineal estd dada porla formula 1o,b) oA tano/=m
y=mx+b

donde mybsonnumerosrealesllamados pendiente y ordenada al origen, respectivamente. Su grafica
esunarecta.

e Lapendiente eslatangente del dngulo o que formalarectaconeleje z: m = tg a. Mide lainclinacidon
delarecta.

e Laordenadaalorigenbeselvalordeycuandox = 0:larecta cortaal ejey enelpunto (0, b).
e Sim = 0,queday = b: eslafuncidon constante, cuya grafica es unarecta paralela al eje .
Df =Relf =R (salvosim = 0,encuyo caso If = {b}).
. J

,—[ ~ Como se ve - segun el signode m }

Yy Y Y

A
™= 3y b

don= R dom =R
Iy =R Imf = 4bY
m > 0 creciente m < 0-decreciente m = 0-constante
\ y,

,-[ ® Cémo se trabaja }

A - Siconoces my b: larectaesdirectamente y = mxz + b. Para dibujarla, marca el punto (0, b) y aplicala
pendiente: por cada unidad que avanzas en el eje x, subes (o bajas) m unidades eny.
B - Siconoces dos puntos P (z1, y1) y Pa (22, 12): Y- d= ,‘%"*’"

1. Calculala pendiente con el cociente de incrementos: 2 Ay

ms= —
m— Y2 — Y1 “N— AX AC’«.“S)
2. Sustituye mylas coordenadas deuno delospuntoseny = mx + by despejab. ™M= 2-4 =-1
C - Puntos de corte conlos ejes: "3"" 'l;‘:’k\’o b2
—_2A= =11 ==
o Conelejey:evaluaenz = 0.Resultado: (0, b). d=
e Conelejez:resuelvey = 0.Resultado: z = - (cuandom # 0).
g J
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(_[ < Ejemplo resuelto }

N
Halla la ecuacion de larecta que pasa porlos puntos P;(1, 4) y P»(3, 10).

@ Perdusnle @ A0-%

G
= o =3_—=5 /

@ 3:?):(-\-\0

@ Susgt = P, (A, ) U= 23 h+b = b=3

L

£/ NOTAS

m>0 /

ACK W) A)wm= 2= "D
%sz\ss — XQ_—X\

<O \ )+ D) b o Sust -
m =0 —

m, = mz

1 2~
Y

Rectoe, pamnic\og recios perpendiciarel

Q(X= k e,‘exnp\o \1:@)«-4_ 2_7_|_=_i
N
A=K Y= @x-&-:b
X
ND FINQON

Eny = ma + b, la pendiente m marca lainclinaciény la ordenada al origen b marca el corte con el eje y
. A . L
Condos puntos, primerom = A_y y después b por sustitucion.
x
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o Funcidn cuadraticay = az? + bz + ¢

~ #Quées .

La funcion cuadraticaresponde ala férmula \i/
2 NO
y=ax"+br+c cona # 0 I arady-

Su gréfica es una curvallamada parabola. El signo del coeficiente a determina su forma:
e Sia > 0,lafuncion es céncava (tiene formade U)y admiteunminimo. o~o () o<o© M
e Sia < 0,lafuncion es convexa (tiene forma de N) y admite un maximo.

El vértice es el punto de la curva donde la funcién alcanza el minimo o el maximo. Larectaz = z, es el
eje de simetria.

- J

,—[ ~ Como se ve } N

)
vértice (Maximo)

/TN
o/

vértice (minimo)

a > 0-abreu
a < 0-abren
\\§ J
,—[ (& Cémo se trabaja } N
_ 1.2
Para estudiar una parabola calcula tres elementos: n =dx
1. Orientacion: mira el signodea(abre Usia > 0;abrensia < 0).
2. Vértice V(z,, y,): 4= abx +C
b A 2 . 0 .
Ty = ——, yp = f(xy) = —— conA = b® — 4ac(discriminante)
2a 4a

3. Puntosde corte conlos ejes:

o Conelejey:evaliaenz = 0.Resultado: (0, ¢).

L . 9 B .
e Conelejex:resuelvelaecuacionaz? + bx 4+ ¢ = 0 conlaférmula general L4 A=0
() \3:0 A>O
b T A Aco U \/
- 2a
Si A > 0, hay dos raices reales distintas (2 cortes); si A = 0, una raiz doble (1 corte: el eje x es
tangente ala parabola); si A < 0, las raices son complejas (ningln corte).
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(_[ < Ejemplo resuelto }

Estudialaparabola y = 22 — 6z + 5. oo=4 b=_b <c=6¢

@Q=A>o U

@ Verhwe Xs= %_E— =—S1®=%:%

Varte <3,-4)
Y, =B-6D+5=F-1B =Y
@é\e sametne = X=3 SemTt .

® Rrtos ds astre.
Ep X = W=0 = O= x _6x+S

2 S
X = - - = 2 = 2 ~ 4
2.0\ .

i (s.o \5(4-,03

EeY = x=0 = 1.3—0 6;34‘5 =S

0,=)

.

- -

7 NOTAS

A>o _‘U)_ _'Qr_ - /7>(\.x,_=c.

N = \:, —Yac => A <O U _ xX*a+ bxy+c=0 < x\-\-x.,_:—-\o

A =0 A'Z.- aSo U a <o m
Q. >0 ; MiNYO ML "AMO -

0
s \A:Qx—xhcx—xz\

Una parabola y = az® + bx + c queda determinada por el signo de « (orientacion), por su vértice
( %, f(z,)) yporsuscortesconlosejes. EInimero de cortes coneleje z depende del discriminante
= 4ac.
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0 Funcion valor absoluto |z|

~ #Quées | .

La funcion médulo o valor absoluto esta definida por: [21=2 \-al=+2

x Siz>0 {: R —=R
—x siz<0 X s (%

fx) = |x] :{

Sudominio es Df = Ry suimagen|f = [0, +oc0).

Elvalorabsolutodeunnumerorealrepresentaladistanciade ese nimero alorigenenlarectareal;como
mide una distancia, nunca es negativo. Ejemplos: |5| = 5,| — 3] = 3,|0| = 0.
\. J

(-[ ~. Como se ve - forma de «V» } N

%:—X

vértice (0, 0)

y = |z| - siemprey > 0

,—[ () Cémo se trabaja - expresar sin valor absoluto } <

Para escribir una expresion con valor absoluto | A(z)| como funcion a trozos:
1. Resuelve laecuacion A(z) = 0. Las soluciones dividenlarectareal entramos.
2. Encadatramo, analiza el signo de A(z):
e siA(z) > 0eneltramo, entonces |A(z)| = A(x) (se mantiene igual);
| —

e SiA(z) < 0eneltramo, entonces|A(x) A(x) (se cambia el signo de toda la expresion).
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(_[ < Ejemplo resuelto } N
Expresa f(x) = | — 3| como funcidn a trozos.
O Awxd= x-3 )
AL =0 = X=33 x<3 S x >3
@ S0 =
X< (x=) = 0-3<0=a23> ¢ x=3 xz3
x) =
x23 (x=q) =) 4>0=® e —x4> << D
-y.—.\x—%\ - x-2
b )
o|-3
I\ 4|-2
3l o
L J
=/ NOTAS
lal=aa ax=0
loalz==-oc a<O
\X—-3| #£ X-3 en sgramQ
Y 0 .\ Cor\'\'w\uﬂ\
I x—al =5 Austanve R < oo o No ez dacivokle -
x K=0
Lo =\x\= 9 _, x<O

|z| es la distancia al origen; nunca es negativa. Para expresar sin barras una funcion | A(z)|, resuelve
A(z) = 0, estudia el signo de A(z) en cada tramoy escribe la funcion por tramos.
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° Funcion exponencial o”

(-| £ Quées

La funcidn exponencial es de laforma

xT

X
y=a cona>0ya#1 a >0

Lavariable z aparece en el exponente, y labase a es una constante positiva distinta de 1. Para cualquier
x € Relvalora® esta definidoy es estrictamente positivo.

La exponencial mas utilizada en célculo es la de base e ~ 2,71828 ... (humero de Euler), es decir, y = e®.

Aparece entodos los temas siguientes: derivadas, integrales, modelos de crecimiento y capitalizacidn
continua.

Enamboscasos(a > 1y0 <a < 1):Df =Relf = (0, +00).
|\

,—[ ~ Comose ve - segunlabase }

T

x

.
K e it
i
—
0 -
-
=

a > 1-creciente -SU‘\‘-‘ O- ("'0‘\ 0 < a < 1-decreciente < X o)

Enlosdoscasos f(0) = 1y f(1) = a,ylafuncidon no tiene ceros (nunca corta al eje ). Es asintética al
semieje negativo de abscisas sia > 1y al semieje positivosi0 < a < 1:seacercaaleje z sinllegara
tocarlo (y = 0 es asintota horizontal).

() Cémo se trabaja - resolvera” = k }

Como a” es siempre positivo, la ecuacién solo tiene solucion sik > 0. En ese caso:
1. Sik se puede escribircomo una potencia de lamismabase a (k = aP), igualalos exponentes: x = p.
2. Encaso contrario, aplicalogaritmos aambosladosy despeja x (ver apartado 6).

lx;_% qv QX: 6 = 2X=°2“ = X=9Q
09
2o = fog = logyd

g2
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/_[ < Ejemploresuelto } N
4 x x
Resuelve la ecuacion 2 = 32, 27=30
X
.‘2 = 025 -Q/nlx = Q,y\ d.O
v x.- 2 = W40
xX=9G

X = Q’“i_o &2
n2 ’

2§<= - gv No SOQ'AQAS"\
)

7 NOTAS

L >0 Serpe @
Sempe psa (O, 4)
At Wyt onkel W=o

O.>A  Creca \f a.=0 x4
Q,":O.“;CL

X9
O<Bc A Secrece i% (@“)‘é:&

dormf = R
im.S‘ = Lo)‘\‘005

YW= ex e~ a,T482%.--.

y = a® esta definidaentodo Ry toma valores en (0, +oc). Pasapor (0, 1) y nunca es cero ninegativa. Si
a > 1lescreciente;si0 < a < 1, decreciente. La exponencial de referencia es .
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o Funcion logaritmicalog, =
,—[ # Qué es - definicion de logaritmo }

@
Dadosa > 0,a #1yb > 0, se define;

R
=4 &> < "6
log,b=c < a°=b 10324'6 ¢ ?

Es decir, ellogaritmo en base a de un nimero positivo b es el exponente c al que debe elevarse labasea
paraobtenerb. Ellogaritmo es la operacioninversa de la potenciacion.

La funcién logaritmicaesy = log, x,cona > 0y a # 1. Sudominio eimagen son Df = (0, +c0) elf = R.
e Sia =10,y = logz: logaritmo decimal.

e Sia = ¢,y = Inx:logaritmo neperiano o natural. Es el mas usado en célculo.
\§ J

,—[ ~ Como se ve - segunlabase }

Y Y
@
A t- T -~ L - C.':!.r"X
h (1, 0)
4 T ¢ as
o o \
c\,Ohﬁ_\ = (0,+o> Com) = QO;\-OD\
Qec § = & R =R
a > 1-creciente 0 < a < 1-decreciente

Enlosdoscasos f(1) =0y f(a) = 1,ylacurvanuncacruza el eje y (x = 0 es asintota vertical): es
asintoética al semieje negativo de ordenadas sia > 1y al semieje positivosi0 < a < 1.Paraz € (0, 1), el
logaritmo es negativosia > 1y positivosio < a < 1.

,-[ E] Propiedades de los logaritmos }

Paraa > 0,a# 1,b,¢ > 0yn € R: 2
a =
log,1=0 —,mzo:L log,a=1 = p.=0 lo%;_ °
)
log,(b-¢) =log,b+log,c log, (g) =log,b—log,c 2\0&)_ =3
log,(v") = n log, b A%t =p
Inb lﬁb log b
log,(a*) =z — log, b= — (cambio de base) = =" -
Ina \oe) 0. log o
|\ J
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(_[ < Ejemplo resuelto } N

Resuelve laecuacion Inz + In(z — 2) = In3.
s} —

@Don:m‘uo-. X>0 k:} x> 72
X-250 = xX>2

_ S = ™MmM=10n
@ &Y\x + Inex-2) = D \O%@ a LD%IJ

Inx(x-0)] = @n3
v

X(x-2D =
XF—ax—-3=0

2
C2=\2aA e 2 u<

T
*

@ Corpolar (o & domimd = Dom- X>2 =D ¥X=3

X

- J
/ NOTAS
\og B=2 & 2= Y=
0‘52 = 8 Qos&[m ~ = (nc_)qm « log n
Qoa;& —o ne = A lo%QCmi-v\X # Q,g%a ™ 4+ kmosgs
Rocy o = &
@ 2 ewaudre’
Qg 40=1¢
(> Semp emeamleomd,
log,b = cequivale aa® = b. Solo existe el logaritmo de nimeros estrictamente positivos. Las

propiedades transforman productos en sumasy potencias en productos; en cambio, el logaritmo de
unasuma no esla suma de los logaritmos. El logaritmo neperiano In es el logaritmo en basee.
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a Funciones trigonométricas - sen, cos, tg

,—[ # Qué es - circunferencia goniométrica } \
Sea P(z, y) el punto de la circunferencia de centro el origeny radio r correspondiente al angulo «. Las
funciones trigonométricas o circulares asignan a cada nimero real las razones trigonométricas del
angulo de esamedida enradianes:

x
sena:y, Cosa = —, tga:y(x;éo)
T T X
Conlacircunferencia deradiol: sen «esla ordenadade P,cos aessuabscisaytga = sena/ cosa.

Radianes. Un radian es el angulo central cuyo arco mide lo mismo que el radio: 2r rad = 360°y x5q =
Tgrados - ™/180. En esta asignatura los angulos se miden siempre enradianes. @’ Lo -

. J

/-[ ~ Cémoseve ] N

DD“’“S =\
(2728 W -\, \-&

,-{ E] Identidad fundamental y valores notables }

Identidad fundamental de la trigonometria:
| sena+cos?a=1
Valores enlos angulos que mas se repiten: - o ° o
g q p 1 a5 4s® eo® F0° '8
™ ™ ™ ™
r — — — — oduone s
a(rad) | 0 G \?l_ \}_ 5 7
1 2 3
sen - = — 1
a |0 \?_ \3_ 5 0
3 2 1
cos 1 — — = -1
« \%_ 5 3 0
tga | 0 73 1 V3 3 0
N\ J
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i 1 .
Resuelve la ecuacion senx = 2 enelintervalo [0, 27).

Senx =t

)]

1 o

S~ = -
sx =%

0|

Senx = X
2

o -\
§n6_-2.
s 2

o=

£/ NOTAS

Ted = 2830°
Av e = 20°

T wd = qo°
>

T o = GO
o)

1M:U~So
Y

Una funcion es periddica, de periodo 7', si f(x + T) = f(x) paratodo z.seny costienenDf = R, If =
[—1, 1]y periodo T = 2r. Laidentidad fundamental sen? a + cos? « = 1 eslarelacion clave. Trabajamos
siempre enradianes.
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o Dominio de funciones

~ #Quées .

El dominio Df de una funcion real de variable real dada por una formulay = f(x) es el subconjunto de
numeros reales mas amplio posible para el cual la expresion f(x) tiene sentido y toma valores reales.

Para determinarlo se analizan las restricciones que impone la propia expresion:
 los denominadores no pueden seriguales a cero; % A . <5 a
e elradicando de unaraizdeindice par no puede sernegativo; "\)T é o1 F: =
e elargumento de unlogaritmo debe ser estrictamente positivo; logx = »>0
e lasrestricciones propias de las funciones trigonométricas u otras (por ejemplo, tg x no existe donde

cosz = 0). Yonxz= BOX  (Gox g0
N o= b,
,-[ (® Cémo se trabaja - las tres reglas } N
Sien f(x) aparece... tiene que cumplirse.. ejemplo
eraccion A@) 5 I x-3=0 x=2
una fraccioén B () #0 9= 57 #+2 4,,,“3.;\\1\-\.1‘(
P AT X120
unaraiz /A(z) (indicepar) A(z) >0 €= Vve+1liz> -1 xz-A
ébm\t':("\,"'w\
unlogaritmo In A(x) A(xz) >0 a=In(z —5)z>5 x-5>0
Vm—

®x> 5 D&h‘—‘(‘%&)

Si en la expresion concurren varias de estas condiciones, el dominio es su interseccion: tienen que
cumplirse todas simultaneamente. Para resolver inecuaciones polinémicas del tipo A(z) > 0 se utiliza
|a tabla de signos.

,—[ < Ejemplo resuelto } N

Calculaeldominiode f(xz) = vx2 — 4.

i
@ Tor sec wra roiy \rdis o8 = X-YL=0
xEZ =0 <+ —_ -+
X1-=\{ — X=X

J»crn_\ = L-—oo,-—ﬂ\.) [33-\—033 C—%\l—Q2° =U=-u4<O

3
.‘(X\ - \'x'l-_q — AQN\_S, =\R

2
= logem W) v X WO o el
.‘(7&3 °5Q< é.Df‘"A = Q_Q:'—?_BQCZJ'\'&B

o 0 Chay qua sasar 2,-2)

‘&"‘X§= ,;— XL—QCO = x= X2

Respdod: Teosmon = dan#£0O
Rorz (GRace. @) —= oduwardo 20

logerdo —= argrme~To=0O
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Para calcular el dominio imponemos: denominadores distintos de cero, radicandos (indice par)
mayores o iguales que cero y argumentos de logaritmos estrictamente positivos. Si concurren
varias condiciones, el dominio es su interseccion.

° Metodo de Ruffini

,-| # Quées } N

Laregla de Ruffini permite calcular de formarapidala division de un polinomio P(z) entre un binomio de
laforma (z+a).Daelcociente C(z)yelresto R,que cumplen P(z) = (x+a)-C(z)+ R,y eslaherramienta
habitual para factorizar polinomios y buscar sus raices.

P XEE
Recordatorio: una funcion polindmica de grado n es de la forma R) coo
y:anm”+an_1mn_l—|—~~~—|—a1x+ao cona, #0
Susraices o ceros sonlos valores de x que verifican P(z) = 0.
\ J
,—[ E] Teorema del resto } N

Dadounpolinomio P(xz), suvalornumeéricoparaz = —aesigual alrestodeladivisionde P(z) entre (z+a):
R = P(—a)

En particular, P(—a) = 0 < (z + a) esunfactorde P(z). Dicho conlaraiz: r esraizde P(z) <= (z — 1)
esunfactor.

Consecuencia practica: para localizar raices enteras de P(x) con coeficientes enteros, basta con
probar los divisores del término independiente aq (los candidatos son £1, £2, ... dividiendo ay).

,-[ ® Cémo se trabaja la regla de Ruffini } ~

Para dividir P(x) entre (z + a):

1. Escribe en una fila los coeficientes de P(z) ordenados por grado decreciente. Si falta algun grado
intermedio, colocaunO.

2. Alaizquierda, enuna columna separada, escribe —a: el término independiente del divisor cambiado
de signo (es el numero que anula el divisor x + a).

3. Bajael primer coeficiente tal como esta.

4. Multiplica el numero bajado por —a, suma el resultado al siguiente coeficiente de P(z) y escribe la
suma debajo. Repite hasta llegar al Ultimo coeficiente.

5. El dltimo numero obtenido es el resto R. Si R = 0, entonces —a es raizy puedes factorizar P(z) =
(z+a) - C(x).
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coeficiente es 0.

PulsaMENU

Coeficiente a:
pulsaly =

Yaestanlos cuatro.
Pulsa = pararesolver

Bajacon ¥ hastaelicono A
ypulsa=

Coeficiente b:
pulsa(-)2y=

& g
axS+hx2ecxed
1%

O+ I+ 0x

Primeraraiz: x;= -2
Pulsa = para verlasiguiente

CASIO

I
ax*Hoxtrextd=0
=

Pulsa2 paraentrar
enPolynomial

Coeficientec:
pulsa(-)5y=

g

25+ I

& 0
axS+hx2ecxed
s

Segundaraiz:x, =3
Pulsa = paraverlasiguiente

La calculadora Casio Classwiz (fx-570/991) calcula directamente las raices de un polinomio de grado 2,
304 conlafuncién Polynomial:

MENU — A: Equation/Func — 2: Polynomial — grado — coeficientes — =
Los coeficientes se escriben por grado decreciente, cada uno seguido de =; si falta algun grado, su

Ejemplo: raices de z® — 222 — 5z + 6. Los coeficientessona = 1,b = —2,c = -5y d = 6. El circulo verde
marca la tecla que se pulsa en cada pantalla.

Pulsa 3:
polinomio de grado 3

Polynomial
Degree?

Select 2~4

Coeficiented:
pulsaéy =

Terceraraiz: xs =1

o @
acHbtextd=0
o=

La calculadora dalas tresraices: o1 = —2, 20 = 3y z3 = 1. = Fodr @ (x £ Cx—1)
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,_[ < Ejemplo resuelto } <
Factoriza el polinomio P(z) = =2 — 7z + 6 y calculasusraices.
3
= x-Ixxr b ]4. o -3
3 * 4 4 4 @ Cardidatol X\ &2 >3+ 6
1 A -G \O ) D 6
>§z & X—-6 =9O =
..\t\h-%(—@ _—\-15/7'
oLES | Xz 4 o X= 2 =T N =
xX=2 :
==
TFod @ 0x-O0ex-23Cxa D)
&/ NOTAS
(X 40D dansdr —, MXA;\'\ VSAN~SS — O
Cx=) Ansor — S22 vsoa 4
Ribo O = iz = o
Folid= v~ SokD e~ M&g(\.\ > Cotg_ Q__.
Roles : Devestes A o wndegandianie) g
Centens St e @uedor O~ PeMAom®D b Gedo 2 TSerla
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,-[ g Las raices del ejemplo con la calculadora } N

Calculamos las raices de P(z) = x® — 7x + 6. Sus coeficientes sona = 1,b = 0(no hay término en z2),

PulsaMENU

1 g lih g g B

1l:Calculate

p—
5
2

Coeficiente a:
pulsaly =

=
axeHhxzCxd
I—

OPTN | CALC

Yaestan los cuatro.
Pulsa = pararesolver

o
sz o

Bajacon ¥ hastaelicono A
ypulsa=

Coeficiente b: no hay, es O
pulsaOy =

= i
E ]

17+ I+
0

+

OPTN  CALC

Primeraraiz: x; = -3
Pulsa = paraverlasiguiente

Pulsa 2 paraentrar
enPolynomial

1:Simul Equation
2:Polynomial

EWSETUP ON

Coeficientec:
pulsa(-)7y=

= i
axeszreid
16+ 0o+ I

+

®  sowe=

OPTN| CALC

Segundaraiz: x, = 2
Pulsa = para verlasiguiente

c = —7yd = 6. El circulo verde marca la tecla que se pulsa en cada pantalla.

Pulsa 3:
polinomio de grado 3

Polynomial
Degree?

Select 2~4

NEWSETUP oW

Coeficiente d:
pulsaéy =

OPTN| CALC

STO | ENG

ot _cow

2
attbrdtextd=0
=

La calculadora da\xl = 3,22 = 2y x3 = 1:las mismas raices que hemos obtenido con Ruffini.
)

?(x3 =0

\
\.,1> PCxD = Ox +2DC X-2D02—1)

Ruffini divide P(z) entre (z + a) rapidamente. Si el resto es 0, hemos encontrado una raizy podemos
factorizar el polinomio. Para buscar raices enteras, pruebo los divisores del término independiente.
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,—( ] Unvistazo a todas |

J
Funcion Formula Grafica Dominio Puntos clave
Lineal y=mz+b 744 R cortaejeyenb; pendientem
Cuadrética y=az’+bzr+c L4 R vérticeenz, = _2%
Valor absoluto y = |z| Lé R y > 0; forma de «V»
Exponencial y=a" 4 R y > 0;pasapor (0, 1)
Logaritmica y=log, = % (0, +o0) pasapor(l, 0)
Seno y=senx % R —1 <y < 1;periodo 2z
Coseno y=COSx Lv% R -1 <y < 1;periodo 2w
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° Para qué te sirve en los temas siguientes

,—( Donde se usa cada contenido } N

Dominio T4-T5 - limites y continuidad. Antes de calcular un limite en un punto hay
gue saber sila funcion esta definida alli.

Lineal y cuadratica T4 (limites) y T8 (optimizacion). Las rectas tangentes y las parabolas
aparecen allinealizary al estudiar maximos y minimos locales.

Valor absoluto T5 - continuidad. Las funciones con| - | son el ejemplo clasico de funcion
continua pero no derivable (en el vértice).

Exponencialy logaritmica Té-T7 - derivadas: aparecenencasitodoslosenunciados (e, In(1+z)..).
T10 - integrales.

Trigonomeétricas Seusanpoco. T4 - limites: enalgunoimporta que seny cos estan siempre
entre —1y 1.T6-T7 - derivadas: reglas de seny cos.

Ruffiniy factorizaciéon T4 - indeterminaciones de la forma % al factorizar numerador y
denominador. T10 - integrales de funciones racionales, donde hay
que descomponer en fracciones simples y para eso hay que factorizar el

denominador.

v ENRESUMEN N

Lo que no te puedes olvidar antes de pasar al Tema 3:

e Calcular dominios: denominadores # 0, radicandos (indice par) > 0, argumentos de logaritmos
> 0.Sihayvarias condiciones, todas alavez. Eslo que masvas ausar: enel Tema 3 se haceigual con
funciones de dos variables.

o Factorizar polinomios: féormula de la ecuacién de segundo grado, Ruffiniy teorema del resto. Las
raices enteras se buscan entre los divisores del término independiente.

o Exponencialesy logaritmos: ¢* es siempre positivayInz solo existe siz > 0.log(ab) = loga +logb
ylog(b™) = nlogb(nuncalog(a + b) = loga + log b).

» Trigonometria: basta con recordar que senx y cosz estan siempre entre —1y 1, y la identidad
sen?a +cos?a =1.
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