FORMULARIO - TEMA 2
Funciones reales en una variable real ,\/\/
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Qué llevarte enla cabeza.

Un vistazo rapido a todo el tema: las definiciones y férmulas clave de cada funcién elemental, del
dominioy de laregla de Ruffini. Pensado para repasar antes de un ejercicio.

i, Eslabase detodolo demas.

De este tema no hay preguntas directas en el examen. Sin embargo, es la base imprescindible para
los temas siguientes: limites, derivadas, optimizacion e integrales.

(—[ 1. ;Qué esuna funcion? } N ,—{ 2. Funcidnlineal - recta ] -
f:A—B / y=f(x) y=mx+b
Relacionde A en B que cumple dos condiciones: Ay _y2—mp

» Pendientem: m =tga= = .

» todoelemento de Atieneimagen; ! .
9 Ordenada al origen b: corta alejey en (0, b).

v

» esaimagen es Unica. b
» Cortaalejexenz = ——.
m

» Df =R; If = R(sim # 0).

Conceptos

» Dominio, Df: el conjunto A.

» Conjuntoimagen orecorrido, If: los elementos Segunla pendiente

de B que sonimagen de alguno de A. » m > 0 creciente.
» Realsi B C R;devariablerealsi A C R. » m < 0: decreciente.
» Grafica:los puntos (z, f(z)).Unaparalelaal ejey » m — 0: funcién constante.
la corta, como mucho, enun punto.
. J J

,—[ (®Rectas - ecuaciones y posiciones }

Rectapor P(zo, y0) con pendiente m Posicion de dosrectas

» Paralelas: tienenla misma pendiente.
Yy —yo =m(z — xo) |

My = Mg
Recta por dos puntos . .
» Perpendiculares: la pendiente deunaesla

» Primerolapendiente:m = 22— Y0 reciproca cambiada de signo de la otra.
X1 — Xo
» Después, laférmula anterior. S
=
m,
\ J
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,—[ A 3. Funcion cuadratica - parabola ]—\

y=azx?+br+c

cona #0

Forma, segunelsignodea

» a > 0: concava (U). Tiene minimo.
» a < 0: convexa (N). Tiene maximo.

Vértice

b A
%7 Yo :f(xv) =

To =" 4a

» Ejedesimetria:x = z,.
» Corteconelejey: (0, c).

Cortesconelejex

b2 —
xl,z:w A = b2 _ dac

» A > 0: dosraices reales distintas.
» A =0: unaraizdoble.
» A < 0: raices complejas (no corta).

Otras formas de escribirla

» Factorizada: y = a(z — z1)(z — x2)
» Candnica: y = a(z — 2,)% + 1y

il
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,—[ o 4 - Funcion médulo o valor absoluto Jﬁ

z Siz>0
|z = .
—x Slz <0
» Esladistanciade z al origen.
» Df =R; If = [0, +00).

Desigualdades (para k > 0)

>z <k <= —k<z<k

> | >k <= z>koxz< -k
Propiedades

> |zy| =[] |yl

> |z +y| < o] + [yl

Expresar | A(z)| sin valor absoluto

» Resuelve A(z) = 0.

» Escribe lafuncion portramos, seguin el signo de
A(z) encadauno.

,—[ 5 . Funcién exponencial } N

y=a" cona >0ya#1
Df = R; If = (0, +00).
f0)=1y f(1)=a.

vV v v vy

No tiene ceros: a* = k solo tiene solucidnsik > 0. » Funcion:y = log, .

Asintota horizontal: y = 0. » Df = (0, +o0); If =R.

Lamasusada:y = e®,cone ~ 2,718... » f(1)=0Yy f(a) =1
seainlab » Asintotavertical:z = 0.

egunlabase . .

9 » a > l:creciente. 0 < a < 1: decreciente.
> a > 1: creciente. » logz:base10. Inz: base e(neperiano).
» 0 < a < 1: decreciente. .

Propiedades
Propiedades de las potencias > log, 1 =0
> a”-a¥ =a" Y » log,a=1
> ﬁ_az_y » log,a” ==

ay log, b _
> (a®)Y =a"™ roa =b

» log,(bc) =log,b+log, c
b

» log, o= log,b—log, c
» log, b" =nlog, b

. Inb
» Cambiodebase: log, b= —

Ina
\. J U J

,{ @ 6 - Funcion logaritmica } -

Dadosa > 0,a #1yb > 0:

‘Iogab:c@aczﬂ
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il

Identidad fundamental
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,—[ 7 - Funciones trigonométricas } ~
Y
Definicion
Yy x Yy
sena = = COoSa = — tga== (x#0
P(z, y) r , 9 o (x #0)
Conlacircunferenciaderadiol
-
sen
N » sencaeslaordenadade P.
z » cosaeslaabscisade P.
cosa sena
> tga =
cosa

sena+cos?a=1

,—[ ® 8 - Dominio de funciones }

El dominio Df es el subconjunto de nimeros reales mas amplio posible para el cual la expresion f(z) tiene sentido

ytomavaloresreales. Se analizan las restricciones de la propia expresion:

Sien f(z) aparece.. tiene que cumplirse... ejemplo
- . A(x) 1  _m
un denominador: B() B(z) #0 -t Df =R — {2}
unaraizde indice par: /A(z) A(x) >0 vz + 1: Df = [-1, +00)
unlogaritmo: In A(x) A(z) >0 In(z — 5): Df = (5, +00)
. ’ 1 1
raizenun denominador: A(z) >0 ————: Df = (—00, —2) U (2,
e —— Df = (~00, =2) U (2, +o0)
unatangente:tg A(x) cos A(x) #0 tgz:noexistedondecosz =0

» Polinomios, exponenciales, senzy cos z: Df = R.

» Sihay varias condiciones, el dominio es su interseccidn: tienen que cumplirse todas alavez.
» Lasinecuaciones polinémicas, como A(z) > 0, se resuelven factorizandoy conla tabla de signos.

Ejemplo con tabla de signos: dominiode f(x) =

» Condicién: 2% —4 > 0.

» Factorizo:2? — 4 = (z — 2)(z + 2). Raices: z = 2y

= —2.
» Signo delproducto en cadatramo (tabla).
» Df = (—o0, —2]U[2, +0).

x? —4
r< -2 -2<z<2 =x>2
T —2 — — +
z+2 — + +
@-2@+2) | + - -

www.tuacademiafacil.com


https://www.tuacademiafacil.com

Matematicas parala Empresal - Grado en ADE - UNED - Plan 2026 /\/\/ﬂ

TUACADEMIAFACIL
,-[ ® 9 - Polinomios - teorema del resto y regla de Ruffini } ~
Funcion polinémica de gradon: y = a,x™ + - -+ + a1z + ao, CON Regla de Ruffini: divide P(z) entre (z + a). A
an # 0. la izquierda se escribe —a; se baja el primer
Division: P(z) = Q(z)-C(z) + R(z), conelgradode Rmenorque  coeficiente, se multiplica por —ay se suma al
eldeQ(0 R = 0). siguiente. El dltimo numero es el resto.
Teorema delresto: elresto de dividir P(z) entre (z + a) es (z° = Tw +6) : (z —1)
1 0 -7 6
R = P(-a)
1 1 1 -6
Portanto, r esraizde P(z) < (x — r) esunfactor. | 1 1 -6 O
Raices enteras: se buscan entre los divisores del término 2 — Tz +6=(z—1)(z° +z —6)

independiente.
Factorizacion: y = a,(z — z1)(z — x2) - - - (x — xn).

f Conla calculadora (Casio Classwiz): donde estén las raices de un polinomio de grado 2,30 4.

7 é ks ALH ﬂd :Simul Equation Polynomial
— 2 Polynomial Degree?
CED-| =B oo | €8
A:Equation/Func Select 2~4
Icono A: Equation/Func 2: Polynomial Grado: 2,304
\ J
/—[ ] Las funciones elementales de un vistazo ] ~
y=mz+b y=azx’+br+c a>0 y=ar’+br+c a<0 y = |z|
Df =R:-If =R Df = R-cdncavau = R-convexan =R:If =[0,4+o0)
y=a",a>1 y=a",0<a<1 y=log,z,a>1 =log,z,0<a<1
Df =R If = (0, +00) Df = R:If = (0, +00) Df = (0, +o0) - If =R Df = (0, +o0) - If =R
| |
AV : / :
l ™ 3 27
IRV
| |
y =Ssenx =COoSx y=tgzx
Df =R If = [-1, 1] periodo 27 Df =R If = [—1, 1] periodo 27 No existe dondecosz = 0-If = R - periodo
\ J

+ EN RESUMEN N

Lo que no te puedes olvidar antes de pasar al Tema 3:
o Dominios: denominadores # 0, radicandos (indice par) > 0, argumentos de logaritmos > 0; todas las
condiciones alavez.
o Factorizar polinomios: ecuacion de segundo grado, Ruffiniy teorema del resto.
o Logaritmos:log(ab) = loga + logbylog(b™) = nlogb; nuncalog(a + b) = loga + logb.
« Trigonometria: senzy cos z estdnsiempreentre —1y1,ysen?a + cos? o = 1.
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