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TEMA 1. TEORIA DE LA DEMANDA: ANALISIS PRIMAL

Para estudiar el comportamiento del consumidor, necesitamos partir del estudio de sus preferencias,
asi como sus posibilidades de consumo (a través del conjunto presupuestario). Consideremos la
siguiente notacion:

[y ]]

e Si suponemos que existen “n” bienes, i = 1,2, ...n, definimos como x; es la cantidad (numero de
unidades) del bien i. Por lo tanto, una cesta de bienes es una combinacion de cantidades de los n
bienes: (x4, x5, ..., X,)-

e Supondremos, ademas, que existen H consumidores: h =1, ...,H

Por simplicidad y para poder resolver ejercicios y realizar representaciones graficas, siempre
consideraremos unicamente dos bienes.

1.1. ORDENACION DE LAS PREFERENCIAS

Un consumidor es un agente econdmico racional, que elige comprar una serie de bienes y servicios, sobre
los que tiene definidas unas preferencias, a un precio sobre el que no puede influir y gastando para ello una
renta limitada.

Consideremos dos cestas de consumo: A = (x{, x4 ) y B = (x/,x%). La relacion de preferencias entre ellas
puede ser tal que:

= A es esfrictamente preferidaaB = A > B

= AesindiferenteaB—=A ~ B

= A es preferida débilmente aB = A = B

Estas relaciones de preferencia implican que:
1. SSiIA=ZByB = A entonces A~ B
2. SiA ZzBynoB = A entonces A > B

Hipétesis relativas a la relacién de preferencias

1.- COMPLETITUD
Dadas dos cestas de consumo cualesquiera, A y B, el individuo siempre puede especificar si:

o AZB
o BxzA
o A~B

Esta hipétesis presupone que los individuos siempre pueden decidir sobre el atractivo de dos alternativas de
consumo cualesquiera. Asimismo, se excluye la posibilidad de inconsistencias como que A es mejor que B
y B es mejor que A.

2.- TRANSITIVIDAD
Dadas tres cestas de consumo, A, By C: SiAZ ByB = C entonces A = C

Esta hipétesis garantiza la coherencia del consumidor. Implica que una cesta de consumo no puede
pertenecer a mas de un conjunto de cestas indiferentes entre si.
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3.- CONTINUIDAD
El conjunto de indiferencia es una superficie continua, esta configurado por un continuo de cestas de
consumo.
Esta hipotesis implica que podemos aumentar o reducir la cantidad de un bien en cantidades tan pequefias
como queramos (los conjuntos de indiferencia no tienen huecos o vacios).

4.- NO SATURACION O MONOTONIA
Los individuos siempre prefieren una mayor cantidad de un bien a una menor cantidad: “cuanto mas mejor”

(xff +A,x8) > (xf,x4) siA>0
Esta hipétesis implica que los bienes no son males y que el individuo nunca se satura en el consumo de
bienes (nunca esta peor con mas bienes). Ademas, garantiza que siempre va a comprar bienes de consumo.

5.- CONVEXIDAD ESTRICTA
Cualquier combinacioén de cestas de consumo indiferentes entre si es al menos tan buena como cada una
de las cestas que forman parte de esa combinacion.

Este axioma de convexidad (que nosotros utilizaremos como convexidad estricta) es un supuesto técnico
pero que, ademas, tiene un importante significado econémico. Implica que el consumidor tiende a preferir
cestas que contienen “un poco de todos los bienes” frente a las cestas que tengan mucho de un bien y poco
de otros.

6.- DIFERENCIABILIDAD

Este supuesto se refiere a que la inclinacion de la curva de indiferencia es Unica en cada punto, por lo que
elimina los puntos angulares.

En términos practicos, implica que podremos hacer derivadas de la funcion de utilidad que estemos
estudiando.

A partir de las cuatro primeras hipotesis se puede crear un mapa de curvas de indiferencia, que cumple
las siguientes propiedades:

e La curva de indiferencia es continua (continuidad).
e La curva de indiferencia no es creciente (monotonia).
e Las curvas de indiferencia no se cortan entre si (transitividad).
- . : : ¢
e Por cada punto pasa una Unica curva de indiferencia (completltud)./;Tlm‘Q*—P‘
¢ Mientras mas alejadas del origen, mayor satisfaccién (no saciedad/saturacion).

Product A
[units)
SRR
CORN
DR EN
0 Product B
(units]
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1.2. LA FUNCION DE UTILIDAD

Siguiendo con las hipétesis definidas antes en relacion a las preferencias de los individuos, las tres
primeras (completitud, transitividad y continuidad) son fundamentales para definir la funcion de
utilidad.

Dadas las hipotesis propuestas para las preferencias del consumidor, si tenemos una funcién U que a todas
las cestas que pertenecen a la misma curva de indiferencia le asigna el mismo numero y a las cestas que
pertenecen a un conjunto de indiferencia preferidos le asigna un nimero mas alto; es decir

o (xfxf) > (Fxf) o U(xf xf) > UGE, xF)
o (xfxf)~ (B xB) o U(x{ x5) = UGB x5

o (xfxf) = B xB) o U(x{, x4) = UG, x5)
Esta funciéon U se denomina funcién de utilidad.
Las hipétesis sobre las preferencias (las 6) garantizan que:

- Lafuncion de utilidad es continua y dos veces diferenciable (al ser el orden de preferencias
continuo).

- Monotonamente creciente (por monotonia o no saturacion).

- Estrictamente cuasi concava (por convexidad estricta).

- Representan ordenes de preferencias: la escala no importa, de forma que cualquier
transformacion mondétona representa el mismo orden.

La Relacion Marginal de Sustitucion (RMS)

La pendiente negativa de la curva de indiferencia indica que el individuo esta dispuesto a sustituir el consumo
de un bien por ofro a una tasa, sin alterar su nivel de satisfaccion (se mantiene sobre la misma curva de

indiferencia) RIS — La=3 ﬁﬁ)&: N

La pendiente de la curva de indiferencia se denomina relacion marginal de sustitucion (RMS):

Ax,
RMS = —
Axq

Si varia el consumo de dos bienes (Ax;, Ax,), podemos expresar el cambio en la utilidad:
Au(xl, xz) = UMalel + UMazsz

Si lo que pretendemos es que la utilidad permanezca constante, es decir, que el consumidor permanezca en
la misma curva de indiferencia, entonces deberiamos verificar que:

UMalel + UMazsz = 0
Despejando

Ax,  UMa,
Ax;  UMa,
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El valor absoluto de la tasa % define la Relacion Marginal de Sustitucion, por lo tanto, podemos decir que:
1
Ax,  UMgy

RMS, , =—-=—
¥z Axg UMg,

Siendo UMg la Utilidad Marginal para cada uno de los bienes que estamos estudiando.

Resieeo /Ky
Ademas, cabe destacar que la RMS es decreciente. A medida que nos desplazamos hacia la derecha sobre
una curva de indiferencia su pendiente se reduce.

Ejemplos de preferencias

% Bienes sustitutos perfectos:

Son bienes para los que el consumidor se muestra indiferente. En consecuencia, esta dispuesto a
sustituirlos a una tasa constante. La RMS es constante.

X3
U=ax,+bx,

RMS,,= —% = “ ¢ | constante

Xy

% Bienes complementarios perfectos:

Son bienes que el consumidor tiene que consumir conjuntamente en una determinada proporcion para que
le reporten satisfaccion. En consecuencia, no esta dispuesto a sustituirlos. Se prefiere mas a menos, pero

solo si es de los dos bienes. La RMS es cero o infinito.
X2 U=min. (ax,, bx,)
ax,=bx,

/ It RM321=—%: =0

X
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% Bienes complementarios — sustitutivos:

Son bienes que se consumen conjuntamente (complementarios), pero dentro de un rango (sustitutos).

Xz
1 1A Ese f,’b U=min.{3x,+X,; X;+3X,}
N _
. +¥,=
Curva de indiferencia para p.ej. U=1 AB: 3x,+x,=1
1/3 c CD: x,+3x,=1
- IRFR=X+3X,
tag.a=3
E 1/ tagp=1/3
e=-
/ﬁ?i > =3 en AE
D RMS,, varia
a \ B B/ \
13 | X4 =1/3 en ED

% Preferencias concavas

Son bienes que no se consumen conjuntamente, sino que dan lugar a una “solucion de esquina”.
W =Mase @&\\07'\35
+ Males

Son aquellos bienes cuyo consumo proporciona una desutilidad al individuo dado que no le gustan. En este
caso, “‘cuanto menos mejor”. Las curvas de indiferencia tienen pendiente positiva.

RIS

1.3. EL CONJUNTO PRESUPUESTARIO

Siendo p; es el precio de cada unidad del bien i (determinado por el mercado). Entonces, el gasto o coste
de una determinada cantidad de un bien i es p;x;

Un consumidor puede elegir cualquier cesta de consumo siempre y cuando el coste total de adquisicién de
los diferentes bienes que la componen no supere la renta (IM):

|P1x1 + p2xp + - + Ppxn < M|

A esta ecuacion se la denomina restriccion presupuestaria del consumidor. Y surge porque los recursos
de los que disponemos son escasos Yy los usos que les podemos dar son alternativos. Esta restriccion
presupuestaria recoge el conjunto de oportunidades de las que dispone un consumidor.

Por simplicidad, vamos a considerar unicamente dos bienes, i = 1,2
p1X1 + P2 < M

Si consideramos el conjunto de cestas de consumo que cuestan exactamente su renta, tendremos la recta
presupuestaria (recta de balance) del consumidor
|D1X1 + prx, = M|
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De donde:
M p
Xy =———Xxg
b2 D2
X2 Conjunto Presupuestario:

conjunto de cestas de consumo
asequibles econémicamente

- Recta Presupuestaria

° es el numero maximo de unidades que el consumidor puede comprar del bien 1 si no compra el
1
b|en 2, P1X1 = M
M , ;. . . . .
. es el numero maximo de unidades que el consumidor puede comprar del bien 2, si no compra el
2

bien 1; pyx, = M

La pendiente de la recta presupuestaria es:

dx, _ _P1
dxy D2

La pendiente es el precio relativo de los bienes (coste de oportunidad de un bien en términos del otro):
mide la relacion a la que el consumidor puede sustituir o intercambiar un bien por otro en el mercado sin
variar el gasto total. Esta valoracion es objetiva en tanto que esta determinada por los precios del mercado.

1.4. EQUILIBRIO DEL CONSUMIDOR: EL PROBLEMA PRIMAL

Los consumidores eligen una combinacion de bienes con la idea de maximizar la satisfaccion que le reportan,
dado el presupuesto limitado con que cuentan.

La cesta de bienes que maximiza la utilidad debe satisfacer tres condiciones:

1. Debe encontrarse en el conjunto alcanzable.
2. El conjunto de consumo no debe situarse nunca en valores negativos de los bienes.
3. Debe dar al consumidor la mayor satisfaccion posible.

Dado que asumiremos que las preferencias son regulares (completas, transitivas, continuas, monétonas y
estrictamente convexas), la monotonia nos permite afirmar que la eleccién 6ptima se encontrara en la
restriccion presupuestaria y en la curva de indiferencia mas alejada del origen.

A través de la grafica de las cestas alcanzables y de las preferencias podemos analizar la eleccién 6ptima
de un consumidor que pretende maximizar su utilidad:
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—

X

Esta es la representacién grafica del problema primal.

En términos matematicos, el problema que resuelve un consumidor es:

max u(xq,x;)
X1,X2

$.a. P1Xq +DPrx, =M
Existen tres métodos para resolver este problema a través del calculo:

— Despejar x; 0 x, en la restriccion y sustituirlo en la funcién objetivo, con lo que tenemos un problema
de maximizaciéon de una funcién de una variable sin restricciones.

— Usar el método Lagrangiano. Este método es mas general que el anterior y proporciona intuiciones
econdmicas interesantes.

— Métodos mas complejos cuando existen mas restricciones (restricciones de desigualdad) (Kuhn —
Tucker).

Con funciones regulares, cualquiera de los métodos nos lleva al mismo resultado (RMS = pendiente).

La cesta optima debe encontrarse en un punto de la recta presupuestaria para el que la curva de indiferencia
no la corte, sino que sea tangente a la recta. En ese punto

IRMS| = |-

D2

Esto daria lugar a lo que se conoce como una solucion interior. En el caso de que no se verifique la condicion
de tangencia, entonces, o bien no existe Optimo, o bien la cesta 6ptima es una solucion de esquina
(unicamente se consume uno de los dos bienes):

UM, _ UM,

a) RMS > 2 = > =x,=0
2
P2 P1 P2
(b) RMS <2t =T T2 iy =
P2 P1 P2

Resolviendo las condiciones de primer orden del problema primal (a través de Lagrange), se obtiene un valor
de consumo maximizador de la utilidad para cada bien. Es lo que se conoce como funcién de demanda
ordinaria o funcion de demanda marshalliana.
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Ejemplos de funciones de demanda ordinaria o marshalliana

1. Funcién de utilidad Cobb — Douglas (preferencias regulares): u(xq,x,) = xf‘xf
Vo o \%
SQ. 'P}O(A"r sz;)_r M
L(X)%\ = Xj\( Xf — /\ (?}\ X/\'* PLXQ_‘_‘M)
c O
LN b
A)
My
a%(i\\' _O s s PaYg ~ M= O — PAX+PLRa = M (29
X

Wb
R ey _Koa SR S e oy ey
KPS %P ﬁ’k/\ Wt Pe Ax P2 P

Sssmolliey B @ =

PIRSE ] (
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2. Sustitutos perfectos: u(xy,x,) = ax; + bx,

RUR = U‘%%?: 4

= R >?’\ 5 %=0 1 A= \é‘/x
) QMSQ?_’L_%X)__O\X 1

S RIS - % ~ \s\e(o\%\ Xﬁ(o\%;

O = &R SHE NN 9;
S( =J SN < — v X <
s ek Y= 'Pz = %4%_
NN :
3. Complementarios perfectos: u(x;,x,) = min{ax,, bx,}

iﬁm m)\c““‘\o\‘l\‘% O, 2%,
R
\()\:_ ‘C_j\_\hz'

DITTLLER ©o R
y (g Yi\ Pk =M

RavaT +?\ -

\<2, = \o ‘PJ\J‘QZ’ — C \O\)A*&QD

Do %Y=8Y% — Y= 2

(b@r\&\)

Y=
\O\M >QAD2
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4. Complementarios — sustitutos: u(x;,x,) = min{x, + 3x;,x; + 3%}

Yo @@&&@D L=A4
A A \(l'\'&,[—_xj(‘\'ﬂl X3=0O — Xo=4
Q&)&_\:g \LQ—\—&\ =A <>"z S — Xg= 4/5
Y2 te = A =0 —s Xo=Va
A * <3 Y= L Xm A
4
RIS, =
B
§6 T %

STOWCRSA TEONDA “
A

B -G 2 LB 0

A P?. XZ_

_ B R_b
@ Pﬁge)> ’;;__ 'X;(Z_ = <\S':©

SO, TROTERaS &

I
2> ﬁ%

Pt By =¥ -+ B¢,

*‘/\/ﬁ WWW.TUACADEMIAFACIL.COM



/\/\/ " info@tuacademiafacil.com |

5. Preferencias cuasilineales: u(xy,x;) = Inx; + x,
Moo OndaYo ?7
SGQ ?D&x—‘r%\(;:u
L (X\ >\\ = Q‘(\pr\/\j_ DN (\))\\)\“\'?le—\‘\\

c.P.O
SLES::\\——O—Q %dx?"_% %ZXQA K 2
AT %
QL%?\ O h=ge = A= e [ 4 o
N A

QL b( \X\ —Q —» ?)\\/\J\“V?z\/\’z ="\
AN

Iorues B0 RPe

() 4 e

(sz 3 T WO
(=0

Moy
%—I < R NPy  DIERES
% (© M\ = \
% S Tlsp, =R0LR
M4 sotsp, DTEAS
153 (Q\H\ = | -
O UL Py TSRO
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6. Preferencias concavas: : u(xy,x;) = max{xy,x,}

VEUPRE S0 tSR =SCONON

® A N
AT =0 XL:% — W :‘\}\)\Q\%J\O)%H Y

2

_ M 2 W SN
%g XZ:O X)\—‘,‘P— —s U= MO\\L{ P \ OL( —’P/(

= U'\>\)\E> — s A = %=0, kl:\d\‘;

RO UUSRTC NG NG o I -t

A

UK S\ —e ,\DZB on _‘% s __\%: ~ A
S W By
X_q (P\\\\\: I D S(Q_ (’P‘\H\ = = 5 ”;3_
O = ;jiy\ O &7 A2
2 —P'2
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X3

Sz

1.5. ESTATICA COMPARATIVA DE LA CONDUCTA DEL CONSUMIDOR

Las funciones de demanda de un consumidor expresan las cantidades éptimas en funcidon de los precios y
de la renta:

X1 = x1(p1, 02, M)

Xy = X2(P1, P2, M)

A continuacién veremos lo que sucede si varian

precios y/o dicha renta (variables exdgenas para el
consumidor).

—b <
Cambios en la renta m——‘a -Qp .J,u—w Rp

Sabemos que, en funcién de cémo respondan los individuos ante los cambios en la renta, podemos
diferenciar dos tipos de bienes:

a) Bienes normales: si al aumentar la renta también aumenta la cantidad demandada.
b) Bienes inferiores: si al aumentar la renta, la cantidad demandada disminuye.

Un mismo bien puede ser normal para un determinado nivel de renta e inferior para otro nivel de renta
diferente.

A
"
m

PRGNS S =N ‘ .

) -
{u_” P2y

Yy e
P2 P2
m’ &%& m’ )
P Wogy 22
m*

P2

m° m' m" m"

m° m' m” m"
P P P1p1 D1

m P1 m

Cambios en el propio precio

Si, por ejemplo, varia el precio del bien 1, veamos qué sucede con dicho bien.

En términos graficos, una variacion del precio del bien 1 supone un
cambio de pendiente en la restriccidn presupuestaria. Por otro lado,
hay dos efectos sobre el consumo del bien 1:

*EFECTO RENTA: debido al cambio en la renta real, pﬂ.
1

Ap, VPl/
r'd *EFECTO SUSTITUCION: debido al cambio en los precios relativos,
P1
<— i-&_ — Xi pz-
&’fpi -B gpe\
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El efecto sustitucion siempre actua en sentido vfr%rio ala \E%én del precio. Decimos que es
negativo, ya que la variacion de la demanda provocada por el efecto-sustitucion es opuesta a la
variacion del precio: si éste sube, disminuye la demanda del bien generada por el efecto sustitucion.
El efecto renta puede ser positivo o negativo. Tendremos un efecto renta negativo cuando estamos
ante un bien normal, y positivo si estamos ante un bien inferior. Recordemos que, dentro de los bienes
inferiores, incluiamos a los bienes Giffen, en cuyo caso, el efecto renta seria positivo y mayor, en
valor absoluto, al efecto sustitucion.

También podriamos tener un efecto renta nulo (cero), seria el caso de que el bien estudiado sea
independiente de la renta.

Por otro lado, existen dos definiciones para el efecto sustitucion:

HICKS: variacion de las cantidades demandadas manteniendo constante el nivel de utilidad
alcanzado antes del cambio en el precio.
SLUTSKY: variacion de las cantidades demandadas manteniendo constante el poder de compra
alcanzado antes del cambio en el precio.

EFECTO SUSTITUCION DE HICKS: UTILIDAD CONSTANTE

Disminuye p,

M/p, ES=xsHox0
ER=x1-xs ET=ES+ER

ET=x!-x?
M'/p,

1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
(
1

X ) XISH Xll M)/pll Ml,pl1

PR -

. (="
EFECTO SUSTITUCION DE SLUTSKY:-%DER DE COMPRA CONSTANTE

ES=xss-x0
We, ER=x'-x® - ET=ES+ER
ET=x1-x°
M/p,
! M=)
o) AM = x]Ap,
x5S II
@ I
N 5
S~ us
I
| Y \
1 1
1 1
%" M/Pf' X® X! M’/Pll M/pll

TS T
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Para poder calcular estos efectos sustitucion, y también el efecto renta, definimos varias curvas de
demanda:

e Demanda ordinaria o marshalliana
o Mide el efecto TOTAL (ES+ER)
o Renta monetaria constante.

e Demanda compensada o Hicksiana
o Mide sélo el efecto sustitucién de Hicks.
o Utilidad constante.

e Demanda de poder adquisitivo constante
o Mide sélo el efecto sustituciéon de Slutsky.
o Poder de compra constante.

Unicamente la demanda marshalliana es observable (las demas son construcciones para realizar
los calculos en cada caso).

Cambios en el precio del otro bien

Por ejemplo, como afectarian al bien 1 los cambios en el precio del bien 2.

En este caso, debemos diferenciar entre el efecto total de la variacion medido sobre la curva de
demanda Marshalliana y el efecto sustitucion, medido sobre la curva de demanda Hicksiana (efecto
neto).

Signo del efecto sustitucion de Hicks: relacion neta (medido sobre la curva de demanda
compensada o hicksiana)

2 o

% < 0 Complementarios hicksianos o netos
2\y

? . F

% > 0 Sustitutos hicksianos o netos
2lg

2 . .

a—zl = 0 Independientes hicksianos o netos
2lg

Signo del efecto total: relacion bruta (medido sobre la curva de demanda marshalliana)

3 . .
—azl < 0 Complementarios marshallianos o brutos
2

a . .
a—;l ~ 0 Sustitutos marshallianos o brutos
2

2 . .
a—;l — 0 Independientes marshallianos o brutos
2
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Casos especiales

1.- BIENES COMPLEMENTARIOS PERFECTOS: ES = 0, solo hay ER, siendo ER = ET.

2.- BIENES SUSTITUTOS PERFECTOS: suponiendo que Unicamente se consume el bien 1, si
disminuye su precio, no hay efecto sustitucién (ES = 0), solo hay ER, siendo ER = ET.

3.- PREFERENCIAS CUASILINEALES: “R = 0, solo hay ES, siendo ES = ET.

1.6. EJEMPLO: CALCULO DE EFECTO SUSTITUCION Y EFECTO RENTA

Sea un consumidor cuyas preferencias se representan mediante la funcién de utilidad
u(xq,xp) = 4x}/2 + x,. Partiendo de una situacién inicial en la que la renta de este individuo
es M=100, y los precios de los bienes p; = p, = 2, cuando el precio del bien x; aumenta hasta
p1 = 4, las variaciones en las cantidades demandadas de los bienes debidas a los efectos

renta (AxR) y sustitucién de Hicks (Ax;), siendo x; > 0 (i = 1,2) en el equilibrio seran:

a) Axi=-3 MF=0 Ad=4 AE=-2 CORSR =R
b) Ax§=-4 Mxf=25 Ax3=4 AE=0 XN O

c) Mxi=-3 AMxR=0 Ax3=25 ME=-25

d) Ninguna de las anteriores

Tﬁc\m\\)&:
Uose. WXL %= (2 N M Up,
SQ . QA\K’/\JV ?Z_Xl':\v\ P/( Pl “P/(

COOMNLD SGALe
= (2 -k :
S WL g

Z - =
Gomopo B (p=1) <
L —
\Q:@_’%):& AT=I-Le _=

\g: oD . SN 4R ij_:ug—b\@:-:-g_

27
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t©==2
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RIS ™ _ 2 _hk N g h
P X R
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Bavd s
N e >AXAT:. ~2x0=-3
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A=Y ) =l wo=-L
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