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2. LIMITES Y CONTINUIDAD
2.1 LIMITES

2.1.1 DEFINICION DE LIMITES
(!

1
A-1 -ti :2 ..
elm' Xea l f(1‘h4'1 0 De-gini.ucn Umide
X1 1 f_l i
,L'l' ',X—“{- B luv\. _ch\ =L ui
11 |2 09 |14 A0 ersle =
[} 1 U 1
401 | 201 049 |449 —
2001 | 2001 oqqq |4'999 VEro 520 Ix-aled =
v
(oot | 2'0004  g'am | 42999 Pn,t 3 L, detn = |§ex) -L14E
Epsilon
(€3N Co?) todo ¥ /
reprstrita
Va "'\ - b o2 pegued vA
llﬁmerdc? deecho
(o) (kS l_‘Li_
40 | ?9'uyq
I
lim foy=tm 2L oggy ol"%
X+ x9+09 HX4D 4000 | 0'uqq%
A0 |o'usesqas
n RN R EC EREE %
2.1.2 LIMITES LATERALES
)
x-1 = -—x—-i )-:_1 = O \r-"
LM— A ': 4'4 0032 Ap’.::\_ X+ = olq - o034
x—71" A1 | o002 b 09q | -o00 3%
] ¢ ‘ - ’
derecha 1001 o'ooosstz Aquer o 0499 | - 0000 3334
R 4’0001 | ©00003% 0'9939 |- 0’0000 3333Y
" /‘1'\4*5 deedha,
|tﬁu€'d&
n 41 bm E=-q T
xag+ 171 xmgm 1) s e
—
_—
/O\ 1 q l
- 001 oo —alo

/\/\/ WWW.TUACADEMIAFACIL.COM



/J\/ ~ info@tuacademiafacil.com |
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2.2 CONTINUIDAD

2.2.1 CONTINUIDAD DE UNA FUNCION
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Discontinuidad inevitable de salto infinito
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TEOREMA DE VALORES INTERMEDIOS
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1. Calcular los siguientes limites:
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3. Calcular los siguientes limites en el infinito:
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Estudiar la continuidad de las siguientes funciones indicando el tipo
de discontinuidad existente en su caso:
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22 4 6 + 5a3 ; ®
1. Fl valor del limite lim LG;-F—-)—{— 0s Qupn X+ 6x¥5x < O¥O+9 _ © T
-0 22 + 1 >0 2’(7'-\- X 040 o
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7. Si lim f(x) = a. entonces f(c) =a

r—c

Remdad = R Gt e~ x=c at
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3.1 CONCEPTO DE LA DERIVADA

, Peco Sdwolen:
3.1.1 TASA DE VARIACION AXYD = Hay wcrem - °
. . i ‘1 , Ak o Haj docvem 12-20l6 =5 S0,56€
*7, | g A%:)(,;- e\ ; 12 - 201F = SY,38<£
Ay - - - € .
X, Y, Xz 54,38 -SO,56= 3,32
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T -
§ ¥ ¥, - So 56
| T. A% goo = XemRet yoo | e ’
¥eoy et !
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t &
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§60= x 2 g 2 NI Qe Xi*zﬁ'\d- 7@: VAR )“-’_—’_—_ = 4=
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3.1.4 EL PROBLEMA DE LA RECTA TANGENTE
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3.1.5 DERIVADA EN UN PUNTO. Interpretacién geométrica
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Lo derivode & ¥(x\ e Ym Pn‘\;g x=0 = d)a_r\Q\'v\ _E(aq — o ?:J\d&:,h\e &
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3.1.6 DERIVADAS LATERALES
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3.2 CONTINUIDAD Y DERIVABILIDAD
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3.3 CALCULO DE DERIVADAS  TA BLA
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3.4 DERIVACION IMPLICITA
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3.5 DERIVACION LOGARITMICA
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1. Estudiar la derivabilidad de f(z) = |z|] en z = 0.
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2. Hallar las siguientes derivadas a.phcando la deﬁmm(m de dmvada en
los puntos indicados:
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3. Hallar las signientes derivadas aplicando la definicién de derivada en
los puntos indicados:
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w>0" = w0t “ oot W w=0*

3
X __o

(oo R g $30 (s

h=0" W W0~ wn }4 =207 N W>o~
% h <&
_ L:Vh - l,:'w\ L - _i._:—i -C("\X: r&) 4(.03 &_O

hWog fh-3) oo~ W3 "33

\ v
Ne o drwots em xa o &) % L)

4. Hallar las derivadas de las siguientes funciones dando la expresi6n
simplificada:
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5. Hallar las derivadas de las siguientes funciones dando la expresi6n

simplificada:
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6. Hallar las derivadas de las siguientes funciones dando la expresion

simplificada:
T2 ! R |
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8. Hallar la derivada de las siguientes funciones:
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4.1 DERIVADAS SUCESIVAS
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4.2.3 Maximos y minimos absolutos en un intervalo
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4.3 ALGUNOS TEOREMAS IMPORTANTES

4.3.1 Teorema de Rolle

| ,_(\Cc\r-o
£0x) Gont Ca ] f-,' ' QJ)

l P—
50 &rudde (@) T dcelal) dob que fedr=o — L
Ly = L(b) Cexick ol menot un valw)
E:Qm B]Cb'.
1 =

LON = 2 s& 4 Bx+d wtervalo [0,3] o enmske on W (=0 ﬁ ©
{6 vl [—0;%] 1. Rale, ) : —
£00 dervalle €0,3) —> Dcelop) v e [)=0 ’

-S.(Q\ =~ oz+3.b+k = 4
4C3) = -3 43344 =1

{B)-] o
V- M
4.3.2 Teorema del valor medio (Lagrange) 1) 1 - o
m
N = "
20 corhema [aik] 7‘ = 30RO b0 g (o 20 -4@ i L4-Jia)
o deriveble Cayb) b-a — b
b

£ yemelo -
Tadnel \on% S5¥m 5= B0Um/h -

Codke ona coondo erbn &= swmfly o s Bm , cuando sale; Go ToUnfh-fCn olgun monedto
el c=de Wou pocodo & lo vwloudod prmvhda )

=0 wmomenty entrada > d(0) = OUm (eek enfrando ¥y e tordo aXine NO
b=2 -1 _olosu. W > enivutos ho recorcdo noda &l fanel ).
6o & _
| 5> A(00S) =« SUMm Cluendo sola Wou weorrido do
el tSrel)

TUM = A Y - dled) b”‘o = 100 ¥Um/h

-0\ -*)c-—':

T.V.M

foo omt [0, oo
oriv (o, 00s)

\ AV OB Yo A
=) Podamos  aseguas _3:€Co,o(os§ dorda Lcod= T oo = loo

T s Ado ho posade el Limde & vdwdad ,
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4.3.3 Teorema de Cauchy o general del valor medio

{63 y 40) dog Suncones .

£, 400 Gk [a, L] feoy g0 -4
40, o) derie (aik) — Jcela) w0 gua a'c) - k) - =)
(gt # o poca rodo
Xecmlo’l

Tanto _iC =) =6’<) 6&%'\ =RoX
4,9 ot Co,2] = Ace 10,2)

Eerplo: X se2+ (1-)mx= Ot 19,2)
~— S——

x —\ Y=eX dLnv (0,2) '
;x - :zn?_ = -;‘Ci)f%x v ey _dw-1)
- Jccy G-I
4.4 PROBLEMAS DE OPTIMIZACION o e’-1
senl

! Te N CAOY Lo wo © \'m\\.%a"
) Teremos von Joreds cua boy b SR Ye $ xR
wyoaximvital © vl al

v oo
degende & 2 W . Cordiash < "é:%cxl
V) Tenenos U COrdiuch aune ros clowona cs'\i-s avapoble
\A—d

% . - , = CX Dfﬂ
‘!‘; despiar o x o la l& £ S’LC"H‘OIP e~ \a &»mm Us _L )9
.. a0 Yeremos epa opkirmidal Wwex) max
Accbamos Ienendd wron Jenuom ™ N

de Jd \D.r'\o-l-\e —> Qo c1mMmos %) \w\amqs a @(o ..--

Se quiere construir una caja abierta, es decir, sin tapadera, de base cuadrada y de volumen
maximo donde la superficie de todas las caras sea de 2700 centimetros cuadrados. Hallar las
dimensiones de cada una de las caras. Cpog 2\3)

Y fonmen  ephimviar = Vix,9) = xz'% maxmizar , degende & Ao

v varolles X4
S i O
Condicon =5 Agobo — Q.:l‘(l)DC-m
X
V -
g kﬂ‘lxn: 2300 =5 Aeseey@™Ol Lo
X’)’ % \nco'sm\'u
2300 — X _
Sustitoyo \a Y en b duouon U x
2
—x& -
Nix,w\ = x= Y = NCx) = @'7— L3OO —X% _ 2300 x S
27300 — X* 4@ “
A" g
2300 = —Xg
Hemos rcduado € pdema a bac®r @ moxiad VOO = ——7_‘_’
2 \
Ny = 2300 —Hx —o = 2300-2X=0 2700 =3x2 A 30
@ O = X& w w
o g s e .30 U= : Y= 2300-%0
\I“Cx')z —6x = \)\‘Q 230D = ——'q— <O = NOXRMO S ] 420 oo
i’ X=30¢cv
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4.5 REGLA DE L "HOPITAL
Sirve pom buswar WKmiles = _g- , gﬁ , ©.00

Sea L0x) “ 6Cx) darivobleg e~ Ca S . Ronda aex) | 5‘(_,4 vo a2 onla en Alnun punto

42 nlervalo -
_Q.Lx\ o uop 169 . ~\\(x\
* Qi = QOm Y\ = = kw2 oM L - m — =L
x:o._‘cx‘) xe;‘:sx ° > xp0 &) o 3 x;‘:\ 8Cx) NN 5'C><)
142
L Hop \
$ex) S om 10 _ e ,‘_(,9 L

x Qim dx) = Qe &x) = t00 = Gm XX _o2 =
S s x2a 0N O x>0 AUX)  x200 '0x)

XD BI0

$ Bm {OD=0 Qm on)=200 = Bm {00500 = 0.0
x>0

Xéo\ x_aa
- Urep
b 2D - oo ol = (4)
£jemplos.: x2a Mxy 9
X o
X3 0 < o © .
e Um x| - O HOLS\R' alhwma
Y L'HSpate® DA XS4 XA o Jedduzedenmog
. J!
-QLM e! e° A vV
x5 T = —.1- = —4—= 1 \\l L1R89L‘6\9 wuthe mas éao.\
uhlhzor  1'Ttopatog
) e c® oo g il = -2
s ® T m T " oasax  se2 3
—
U, L'HSeder : .- oo
e < =
%_":D = bmec-C = x>0 e~
1 xX2D A\ L ropded
Wm x.0a% = ©.%n0 = O.(~-®) Ird 2 > _ 2 x g
VS R
‘ — AV
ka 'QMX - 9O T 2 N
r
x2® X er »
u/ L'HSp-n.b@.
Ui
— - 2~ _x-o0O
X239 ~V/a x>
x
= 1 o.x-1.1
N= 4> ye 222
X<
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4.6 FORMULA DE TAYLOR Y MC LAURIN

Se deromina. R pPIUvrormio Qo Tcuslm o grado n PR _‘_Cx) e~ X=o0

™ ~)

) 3 £
P (= = () +_§ Q) .(X=0 + " ) Cx-oﬁl-'«"‘ e (x=0) 4 ... *~ -
QI 3! r\.

Ermcr Buromio TN{)\B'L

()
(x—0a)

Rewmidad n) = n-(n-\').(n-l‘\_ |

n#
ol =A 3 =32.1=6 R _A(“"") (x-a)
A1z A ul=w3.2a.\ =24 o))
Ege_m?_\o-. 21=21=2 €c (o,x)
0N = W PLlromic Tayn &k godo 2 en x=14 100 e hx — §NDV=04=D
\ \\ w < a ____ AC ——:4
D) = {0+ "(_(_AlQX~A\+ "_C_'A-\(X—\'BL-\- + 0 Cx=-1) Sr(’0 x ( AN
T A 2! > )
| ) z O +eos = é&cn- =)
RO = o Cx—D 3 o Ny — x=\)
3 + Alx W D+ a 4"53_“"3""1”:%:53(1\:2
Q 2 N
— 2 X V., > 32 _\ x
= x-4 - :‘T.Cx-ﬂ + g6x~l3 =€x S +3x c

“?orrmula. Yoo lanmc¢ Vo~ — —-Qo’r malas TC’*Q\Q‘\ e~ Un eI o a=9O

E)emg\ol Hollor T lawnin _lexy = 4

Cx+N)t
0 1
1 o) 32 A2}
T = Leon + Loy 4_(_0\ & ﬁ\——-a‘ X 4----- + ~ X
_CCQ‘):: .."-. =4
Covy* L. -34
1 o.—:l-.’lcx-}‘\_ @ -A_\\(O\:'-Qa
-QC.X') = VRN - C)M-l\-5
) 3.2.1
[ d
~S“c>0 _ o+2.3c><+\\: @L\‘ - ,\“c:ﬂ—_ 6
Cx+)® Cx+1)
_— -4.32.
-‘“‘Cx N © -6 C><+!33 - W
) €x-u38 = Cxa" =4 (3 =
Cn - C"‘l')n' CY\-}-\'B '! L“-\ 2 1
DT > 1 ) = DD ()=t
) oA 4
Caw) 3 Y D]
Q! 3! N
= A-Qx 4D Y xPa oo = g (A) L Cna) KO
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AUTOEVALUACION APLICACION A LA DERIVADA
1 A?‘A&\ )

T
1. Al aplicar la regla de L'Hépital, el limite lim — vale: Py
=0 T v A
x <) L Hop x
a) 0 im & -8 o Zxd o 0 & . €2 = L4
b) 1 x>00  x? @ k50 X% Q. =)
L'H3p
P o = 0~ &7 % w_
x>0 3 a a - oo
2. La derivada primera de una funcién f(z) permite conocer:
a) Los intervalos de crecimiento de f(z). ,(1c><') >0 40O e
b) Los intervalos de concavidad de f(z). {60 2o Jo deuce
¢) Solo los puntos criticos de f(z).
3. Se dice que f(z) tiene un punto de inflexién en zq si:
Remdod =2 o~ punto do

a) f"(zo) =0y f"(z0) #0.
lv\&Qn.x\o’n i
/ \ ‘&\\\ CN\ “0

b) f"(z0) =0y f"(zo) = 0.

c¢) Es suficiente con que f'(z) = 0.
-S“CXO\ =0 )
en X, cardaia \a
Caurvlara -
4. La funcién f(z) = 22° — 1222 + 4 tiene un punto de inflexién:
a) Enz=0. ,S‘C>0 = &Gx—24x
) Enz =2
) o £'00 = x-24=0 => x=ay =y, x=2 vkl
c) Enz=4 punto
_chx) =\2 Mtay=az0 w3
=\ £~ x=2 *eremos v~ punbo
X \v%Q,e:mo’n'
O+ mOnelo
t "
f'or0@ §'wyso n

-
Ls < on Pt L donde comdron caruat
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5. Larecta tangente a f(z) = 22% — 1222 4+ 4 en el punto de inflexi6n es:
M

a) y= —24z + 20. er x=72
b) y= 260z +4. yY=-lbox+Y4
c¢) No existe la tangente en un punto de inflexién. Rty emn x=2
3 2L
{y=3.2-122 +Y4

=-28

%

redz '\v«v\%en\'e, (_Xo,r\SQ\) _ !\CXBCX-)(B
\ \3— ’\30_ ° °
m= s L)(q\

(2,-29) ]S W--28)=-16(x-2) Lo s 8 x -
m=fcad=-16 Loy = 8.2%-a42 =-16

£ = _(\c.ﬂ

"3: —l6x + 4

6. La funcién f(z) = — m4 es creciente:

—3(x-\N- (=32 4 _}4-\- 12 + %

a) En todo su dominio. foxy = — =
-uy Cx -4
b) En z > 4. e
¢) En todo R. .(‘c,o .22 —o = \2-0 Vg N ay
Cx—u¥ S exiemot
relotneg

Dominio @ IR~ 4 el

: / postles extemot
'. purtos de\ o
q

\

{0 | {e8)>0 -
D
\ ) I o
Soserps OO = “inle
s - SempsC
Corndusion + e
Ceere (—a0 OVLIR,+ @) = Cew e~ ToBo
Su. oM.
7. El rectangulo de perimetro 20 que tiene 4rea méaxima viene dado por:
(J,) r=05e Y= 5. "—\"oauo; oj:«\'(m\‘-ka'-
h) z=15ey=>5. \ b Arca : AC U= Xy
C)$=5ey=15. = x, Condacasn
Fertnadvo < 20
A , f\___ ) n
Cx A= Xy X+tYytx+Y =20
D: 'Li: \O-x
:1)( '\'Q\ﬁ: 20
Al = %CAO0->) = IOx — x’L OO KIMOL
\ X+ y=10
ACX\:JO-D.X =0 WW=8Ax x=6& Y=10-x

CDYY\P Q\JQ_ es v tv'\o.’ﬁ\ﬂ\i): A“C)cﬁ.—_.—.'z_éo m[)t\;\ﬂ'\'o

et | Aewrsasen

=Scn
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3\ \3 = A=
3 ;1 \Ql\*—l%u.

——

8. Si f(z) tiene un punto de inflexi6n en zo se puede afirmar: 9\

a) Que f(z) es creciente en un entorno de zo. \
b) Que f(z) es decreciente en un entorno de zo.

/ i >
¢) No se puede concluir nada sobre su crecimiento. , \

9. Los extremos de f(z) = z® — 3z — 1 se alcanzan en: doml =R

a) z=1lyz=-1. _{‘(xx._._bxz—?;:-
h) z=1. 2

e) 2=02=1ye=-1

—x“bﬂ = bx

—i“( N =6>°0 = En x=\ / \A /
TANmO

o Ac—u @ —‘;(o) A .\,cz)

\
le-N=-c<0o= En x=-1
mofx\mo

Maximo My NMO
10. La funcién f(z) = 2® — 622 + 11z — 6 es convexa en el intervalo: q U
\y—
OO >0 Convex
a) (2,+00). Buscomos _C“cy\ — i nvera

bh) (—o0,2). \A -‘-“Cx\<0 (" \ Conwvan
¢) (~2,2).

1o = xa'e scox W x—6

—Q\DQ = D> - \ax +\| /_\1 \_J

%“DQ = G&x -2 =0 —Y“COB -Q“C\O
&x= 12 o A -
Xz 9 \;.ogd—..\a Cordusnen @m (-00,20)
Purtenf s (2,+00)
Convera
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PROBLEMAS APLICACIONES A LA DERIVADA

1. Hallar:
a) El polinomio de Taylor de tercer grado de f(z) =ze* enz =1
1

b) Obtener el desarrollo de McLaurin de f(z) = = entoino x=o0

& RO OPeATIAL P """Bn)‘o!x APGCRTe o
125 jf’ (>A _((ﬂ > '(cn(x Wl W "m(n LX- n

S . L) 3! § m

. - . ” \ ATt =le
{0 = x.e = (D= re=€ S(szl.cx-o.x.e =€ (1ax) =2 »

[\l X
{exnze® a4 ze¥amd = Ltz 3e 10 zeXarn +€54 =722

3
BN L2etx-D %f— -0y 4 Y€ xS
&

3
SQ: @ +28Cx~0 + %(x-\\z* %e_ € x—1

b) g s vi;-'xs.mu - ANV SN RIS 0 5 3\( )1@ AR r"“\‘
"\
;P st £(°3"-£(—°\><+3‘C°3x1*5‘ ) 4 oy (°\xﬂg
£ a0 21 ~ i
L) = é—x -~ fwoH=- 2 _y
) (DD
. _ _ o-1-20W-x) & 2
(oo -0-4.06n = A —bl(.e') 4 —SHUOZ u = e )_‘ (°3 2
@-xy* 1" G C=®
-2.30U-x .(_-\3 < ) \
-C“'cn = °© 3 =— o l\w)=¢ Aod=d =1
(28 Cx=x7" feod = 2=31
)
Pon 2 o-e Nb—=V2 e 2v s 1oy =21 M) =g 3!
Ci->\23 T o=y w
Ay, AN - au =yl
3 3 AR D) = Al
)] P (o) =
?Cx\ 1_‘_5_9(.\._3_3(24— ';—,X-\-.--—'\' h.‘x S( .
2 13 ~
=2 Potedz A+ X4X X Acnon 4 x

2. Obtener el desarrollo en serie de f(z) = cos z en un entorno de z = 0.

g “ A1) .g“
(€20
3P(x\ _‘c°\+\(°\ 'c_il\xz.»"c“\xﬂ-.--suﬁ_‘_““x“%
! ! ! 31 ~ i
1 .
—‘(X\:Cb’x —?_&CQ\: GO =4A %‘V(;c\ C=x = O =1 = & (,O\
“\Cx'\z—S\mc — —\\(—'b\ =~S~O =0 VY = =Sk = 'Q @)= -S"0=O
S'exy = ~tmx — §'eSd = - @0=-) ') = =Ox — o) = -B:0 e
i
_‘"‘(x\ = Sinx 3_&“‘C°\ =S1~AQ = O g\“l(xﬁ: Senx — _g )= SwOo=0 __..
'PﬁCx\: a2 « - N .\._x’s_\._"_ x\‘* =2 xs—_"'_. x6+ o xq-—
4 Ey) ! ! S e! 3!
nad 2n-2
I3 © 5 (4 ~
SR: Rex)= a- —xz*“_x“—i- e L xS L =) L—th
q‘ G.I 8] |°! n=t (Qr\-l)‘
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3. Hallar los méximos y minimos relativos de las funciones:

a) y=2*—42% - 222 + 122 - 7.

1 3
W=Ux -2 ux 4+ 12 =0

H 2 -4 2
1 4 -8 - X
4 -8 -1 @

A _8x-N=0
x*- aAx - 3=0

x - 2+ {GaT uc- 3 _ Ak /’5
2.\ =B \6_4’

min

b) y= a:4(1 — :c)3. dom { = &

n

[ 3 L N v
k& < Hﬁ“:‘C\— <) +£- 2C L-x) - ()

x> ca-xt %3 CVv—x)?

X

Rsllue extrenmng %20 x=Y4

\/>‘\

Loy

Leds) o) _\1(2}
! a 2

-( CxD = - Cl=x)- Cu=-3Ax)

Yoy = =+ .4

1'ce'e) = + 4.+ =&
1 1
LAz +. 4.~ —

1
Lcay = S

Soneon pono.m'\CA = doml=1R

Toso g exhemos
x=\

X:S

Xx=-\
Lo morem Gom e

-Q“Lx') = V2% Aux -\

-%“Cl-\ = \2-24-U <O %éﬂ X=\ MO -
\

{0
TN

12 3 24— >0 = &n x=-| min

n

108 -32-4>0= €n x=23 ™Min

[}

-

wmaimo (_—\ S5 -\L-l\‘)
x =\ PG K\ MO ('L,.\.(ﬂ\

=2 MimmMmo 3, .\L%\)

Sk £€n
EnN

En

x = -\

Y Y -
} ir
X (=x). [‘-\-(l—x)_?}xvx —

)
X =0 — %=
CO= (43 =D — 2
—, Q-xYco — \—-x=D
xX=\

=4 U-Ix=0 » x=q/)

S £n x=0 minme (ol - (o)
€~ xz=Y/q ™axmO (_‘-_%_ A(\%\\

’
L= (‘-;— ,0%08)
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4. Las nevadas de principios de marzo han hecho que el nivel de nieve
(altura en cm) siguiera la siguiente funcién:

N(t) = —2t2 + 48t + 360 7\
donde ¢ son los dias transcurridos desde que comenzé a nevar. ol
a) (En qué momento la altura de la nieve es mayor y qué altura (12, 648N
alcanza? —_ -
b) ;A partir de qué momento la altura empieza a decrecer? ;En qué ‘{ 48
momento la nieve desaparece? l
& AN
7 n 30‘;
@) N'L) = —ye+up=0 Ut=48 t=\2
N = -4 <0  metwpo
[\NAVR =B U it +48.12 +26Q =1
S en el mowento €=\2 > Aanre Lra o\ B48cm
) .
) Sk . Empreian @ daceier em tz |2 € el rsnle
deoparRe = DW= =5 - At u8t+360= O +=30 lo meve &.SQP‘Q(Q
- yaut £180=0 (o oo d 20 dung )

es -~ 2 ey g0 _au paL A
= ey ~a
2.c-M

5. Dada la funcién f(z) = z° — 80z2 + 3z, hallar la ecuacién de la recta
tangente que pasa por el punto de inflexion.

30

1) Buswos e\ punto & W Sh
S\c»-_ G- 260 x +3
ico

3 3 2
| 3 = S8 = = 29 _ — - '——:

O =60 = ("D Fo = En x=2 lereaos on
Punto \n&,cx\_({

2) Buswor be e ugeule & L= x*-90x*33x en x=2
o) Punto = x=2 = S ~_.25~€>0.&3'* 2.2 =-282
Ca, -282) D
B eemae R = m=f{cave 5.2°-4602 43 =23

mc _C(J.\ =-23%)

Ca,b) % 3_54,‘(&3“-&)5 = \é-t—zm\:-m‘-l-cx—z)

¥ \
” m:_QCO\ § Q&_\ A28d = ~-239F x .(_q?‘{

Y =-23% x +192
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6. La gréfica de velocidad de un autobus en los 6 minutos previos a un
accidente quedé recogida en el tacémetro, y se ajusta bastante bien a
la siguiente funcién:

V(t) =24t — 15t + 263 + 100, 0 < t < 6.

a) Especifique los intervalos de tiempo en que la velocidad aument6 13¢ - mdTimo
y aquellos en que disminuy6.
b) Dibuje la gréfica de la funcién, especificando, si los hay, los puntos 128
de inflexién. ;En qué momentos se alcanza la mayor y menor
velocidad? B
«) V'k) =24-30t +6€ =0 a 4
B34 ’_r\fz,—sS)_q.a.Q_ stq
3&7'—15& +12=0 = €= = S \‘ 110
2.3 =
/ 105
N \ .y SR : velsudad oaments ! (o, DV (Y 6]
° ©) @ S velowded disminuye T4,4) '
v‘co‘s\l v'eay ‘ N :
+ - +
L En x=| eoarimo (4, U D (mdyimo relotnod A
v -
Em x=U mimeg (W, 8W) Q‘«mvmo velato ) i }
SMMNO
V1\QL—.\: 304\t =0 = 3Q =12t = = ang % \

W) =12 40 — en SL purto 1 ('S a3's)

T Weetg 7
L Moot meren 98] e ke i b
; N — {0 = e
1,
© s = e ¢ AOD=BY ™ minag —bshilo
- + {®@)= Joo

%CG\ =138 — marimo Aok 0

7. Dada f(z) = #3—622+112—6, determinar los intervalos de concavidad
y convexidad.

‘ o
Lo = 3F12x + AL
| 2o
—‘c"):Gx—‘z_:O = 6x=\1 = x= Z=2 #
-Q\“Cx\ =650 = &n x=2 punte e ln‘\lcx-\or'\ 2
/\ \__/ SRuusy Y T
N
foan 2 1oy N\ 2,2 2
—4-
_/ (2,+x)
Convexo g
En x=2 (2,5

S‘c;n = f’-e.f’f W.2-6=0
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8. Se considera la funcién
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3z _ s -
fy =g = 3x oD Bomin>
x-q
a) Razone cuél es el dominio de definicién de f(z).

oo e vro é.unuo—n MAIC )
b) Determine los intervalos de crecimiento y de decrecimiento de

X4 =0 x=%
f(z).
¢) Determine los intervalos de concavidad y convexidad de f(z). éon\_\ = R iq §
d) Dibuje la gréfica de la funcién.
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9. De una funcién f se conoce que la grafica de su derivada es la pardbola
con vértice (1, 1). Ademas, se sabe que pasa por los puntos (0, 0) y
(2, 0). Sin realizar calculos, halle razonadamente:

a) Los intervalos de crecimiento y decrecimiento de f.
b) Los intervalos de concavidad y convexidad de f.

¢) Extremos relativos y los puntos de inflexion de f.

n o) GetimieAlo v deceamiento
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10. Ranl y Diana quieren fabricarse su propio cuaderno de apuntes de 7__5_‘_‘52\ 1
matematicas con forma rectangular, y quieren minimizar el gasto en

\
papel. Sabiendo que los mérgenes laterales son de 1 em cada uno y 4-3 dem // : ‘3 9 cm®
el superior e inferior de 1,5 cm cada uno y que el espacio para tomar // g cm

apuntes ha de ocupar 96 cm?, hallar las dimensiones del cuaderno.
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