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f ACIR BCR
y fix

paracadavalor tenemosunúnico como NI
J

Tini
Hijita

i.it FE

Imagendel 2
1123 2sontodoslosvaloresdexdondeta

Ant.imasendel 3funciónestádefinida dont 141,4 IBI it
dont A EAtalesque g fix

t3

t noexiste

9 4 dont R
9 2 1

y_PEI y E Eco J IET tren

domty EAtalesquegasto dong R 11

IR qu 0

n par

y VI un par domy AtalesquePLAZO
fix Vx

nimpar paf noexiste
EII F Es

3,2
fin dont 00

de IR 913 VE 2 330
Ejdong 1 00

FUNCIONES REALES DE UNA VARIABLE

CONCEPTOS BÁSICOS1.

1.1 DEFINICIÓN DE FUNCIÓN

1.2 DOMINIO DE UNA FUNCIÓN 

a) Funciones polinómicas.

b) Funciones racionales. 

c) Funciones irracionales.
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Ejemplo

y log PCM pan 0 y log x2 1 0 EKO El El

log noexiste ftp.Ffz dong too 170 11 0

logo noexiste abiertos

don EAtalesque paso

y At domAf domfk

Em 2 El xD
domtt.kz R

dont dont 100,2

y Sinflx domsint11 domfix

y los fa dom cosfixy domfix

Ejemplo

fin Sintra dom sine domie
don't R

fax Cos Ez domClos dom 3 0 3

don't IR 33

Startin EI dontanta talesque Costa o

y ESE tan creo domyer ERA 3ER

f x dontK IR tenemos unafunciónpolinómica

t.mil t.ir i jearfam Es t
c

EEE Ento

I

d) Funciones logarítmicas.

e) Funciones exponenciales.

f) Funciones trigonométricas.

EJEMPLOS:
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t.im VII
t.FI EI
f irracional indiceimpar y so

o EE
domty 11 1 U 3 00

fg 4 el f exponencial dom e dom E

Emf IR 40

te'M Sin VI dom Sn Ifa don K2

dorf 2,700

tiiiiFFido rango KI D
Im et B fix edomf domt to.to
J dont R Imt totoo

Inf 2125 00

gof x selee f compuesto porg

glam

EE EEE
g.IR

39oflx7gcfcxl g x2 x2

3fo9KlflgsxD flx 3 3,2 9 f f g

dam19of e dont tales que fax dong

EEE fin 9 f gcfcm.ge I fiF3
fx IEI.irFSKI

F3fog fCSKD f E

1.3 IMAGEN DE UNA FUNCIÓN 

1.4 COMPOSICIÓN DE FUNCIONES
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Lafunción inversade taxi se escribe q
inversade f

Icfof.tk don t Imc f

cómobuscamos la inversa
EEEEE sin.FI einer

1 Escribamos lafuncióncambiando
fix

2 Listamos la g y
3 cambiamos y por I'm ÉI y.IE
y Ei Fi Ta

mn

t.ae
IEIEIEEqx caras

decrece c 2 2

SIMETRIAPAR zf

I.IE
NotienesimetrialSimétrica respecto ejey's

ItAMPARLER
sin1121 f al fax 24 3

4351 113151 f I M ta
1243

fEs f c talk fax simetIMPAR

sIetria PAR
EEEEE1,73K

734 fax
Notienesimetrías

1.5 FUNCIÓN INVERSA

1.6 FUNCIÓN MONÓTONA.

1.7 FUNCIÓN SIMÉTRICA.
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9in
3

sina.fi a

ifiii.it
gtx r

demfixs R

g
FF

Infas 1,700
dont 00,330153 0

Inf o 0

4 2

9111 y a
asi

liga O

oaa.tk a o

Y logax Y logax FF Efxa.ae

Tocan
EE tu

y ay los
y_yoga

sonfunciones inversas ya
y

que

1 8 3 278

4 1092
10920125 2

10521 0 2 1 2 025

210,25 0,2572

1.8 FUNCIÓN DEFINIDA A TROZOS.

1.9 FUNCIÓN EXPONENCIAL Y LOGARÍTMICA.
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Qm 1 2 1111 1 1 8 Definiciónlimite

Fifi

l Fit
1101 2101 0199 1199

existe

11001 21001 0,999 11999 VEZO 7820 Fats
yo ayyyy gagging y ya _ya

representa

unn pequeño

EEEEE

p1,4 Efa ÉÍ3 1000 04993

106 014999993

ti if
ti

999 0.0003334
1111,01000332 izquierda

0,0000332 019999 0,00003333EEE.ae
izquierda

EH EI 1

o

FUNCIONES REALES DE UNA VARIABLE

2. LÍMITES Y CONTINUIDAD

2.1 LÍMITES

2.1.1 DEFINICIÓN DE LÍMITES

2.1.2 LÍMITES LATERALES
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Kya f x L Imaga K

Era fin g x Ha fix liga94 L K

EmaIfex get fina tal fina9H L K

Faro

Kg c fx a
ma fix c h ce IR

II It IN 91 1 matenYa94 L K

i

morfina
7479

1µmtaxi
79 La

2.1.3 CÁLCULO DE LÍMITES

Límite de la diferencia

Límite de la suma

Límite del producto de un escalar por una función 

Límite del producto

Límite del cociente

Límite de la potencia
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A 0 0 f
A 00 00 A00 00 ad f Ind10Ind.ggJD 0º Ind00 00 00

O 00 00 00 00
0

otndootda.ao.ggaaNO SON INDET O 049 1

Ind 9 1

II FE
Ind

YI LE Ind o gradonum grado denom

grado num grado canon

IIYa.IE EEoo EInd gradonum grado den

ftp.t t

olyggcoefinentesdesradomati70 ii II

Yyo 21 11 106 049999

ü
ir a En 1

a multiplicar y dividir porel cegado a 3 EI atb

i

2.1.4 INDETERMINACIONES

TIPO 

Tipo 
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Eso EEE 7 y

estudiaremos

Intentando
yfalten 9 0.00 Ind

dynasty a E Hortal

fix 0 fe 00

kg ex e EE 11 11 1 0 0.00 Ind

TEFÉ Es

a e

fEt 1 EE Ymisysimfcary

Es
E

Í
ÍÍÍ

Ruffini

É ti mamis.IE a EEaa

TIPO 

TIPO 
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pás106

MII tan 1 etta 9 CHI
Df

II III 1º tienen el mismo grado
cogemos colfdegradomayor

IND

1 Ex 00

exigiEI
II ii

7 2

7,38905

f

10º 7138954

1000 71389061

10º 71389056

TIPO 
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2.2.2 PROPIEDADES DE LAS FUNCIONES CONTINUAS













Producto de funciones







Cociente de funciones







Composición de funciones
















f x continua en a

TN Eff Ifk tra

SI CONT NOCONT f x continua si es cont en todos
los puntos

mata
3

Estas 3
95a

un

Ejemplo
no cont en 1

Estudiar continuidad fix en 2 i en 1

si es cont en 2
pez MI FÉTÉ

µL fa lez ta fa
f 2 Es cont en 2

si es cont en 1

EI fax_fea text ft ley
00

o Eitan
Tia Ifex

f x Cont

facx ex cont
La suma la diferencia de funcionescont es cont

qu fax Ee cont

El productode funcionescont es una función cont fin 124 XX cont

cont

El cociente de funccont donde el denom es o es
continua e nuncaes 0

fix Font en o

si gex f cont en a y fix escont en gra faca_e tacos 0 1
f gex es cont en a falxlot f 2

ex cont en O

FUNCIONES REALES DE UNA VARIABLE

2.2 CONTINUIDAD

2.2.1 CONTINUIDAD DE UNA FUNCIÓN

Suma (diferencia) de funciones
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Estudiar cont II fin

gal 17 Siemprecont hix 1 Cont

46 0 gas fin 1 es cont

femcont en a ley fa na ta f a

Si no pasaesto en a fax es discontinuo en a

EEEi.EET1

no existe
1 Ey tax 2

Ics Nocont en

EI_taxi Eytan I tan
e

2
DISC EVITABLE

2 fix 2
1111 4 No cont en

Est ta qq.tw fl1
Ey fW

Desc EVITABLE

Ti
1,4 L qq.tk t ftp.fkl 2 1 fqtX No es cont

Des Saltofinito

1 Estudiar continuidad

3 1 1 Tenemosque estudiar que pasa en

Y f polinómicas cont sijuteracont en 1

No es cont en 1

am

Ejemplos

2.2.3 DISCONTINUIDAD

Discontinuidad evitable

Discontinuidad inevitable de salto finito
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Ema fix 00 ilo qq.tk disc salto infinito

Lo Cdisc asintótica
1

1 qq.fi1 0

I.tem too

continentsalting
disc asintótica

en D

ca q _a

Estrato
de meu salto infinito
en 2

II 2
en 4 No es cont

Extra
descont esencial

1141 2

tiiii

Avertical L A Moriz en4 2

PRIMERO BUSCAMOS EL DOMINIO

Ejemplo

t.im

ii iifCxI I PELEÉ
dont Rift

ti no SIENTE E 0 En a
tenerlo

A vertical

Discontinuidad inevitable de salto infinito

Discontinuidad esencial o de segunda especie

2.2.4 ASÍNTOTAS

Asíntotas verticales
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LahnnóntalteneALizontdenyasifyaatto
Ejemplo

E e
p
et et too

Eta e e

Tener A Houz en y o NEON
00

7
Si 00 A HOUZ No hay oblemas 00

Si 00 A Houz NoHayoblicuas 700

fnuoitxa.obhaa
xtnaym

EH

nzf.LII me a min a

y mx nm xx.tt Eo
a

n ez.li EiE E ii
1 12 Ten A oblicua y 2

2

fcal.fib LO

T.it

E
IIII

E r
ALETEA

que existe una raiz en elintervalo f4 cont f polinómica

3 1 fax 3 3 2 4 12

IIEIE.EE FEE 3 is
talque facto

Asíntotas horizontales

2.2.5 TEOREMAS DE CONTINUIDAD

Asíntotas oblicuas

TEOREMA DE BOLZANO
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FlconttablsPodemosasesuarquexisteunvalome
entre fea y f b

f c m

Ejemplo f x 3 24 12 comp que alcanza
el valor 6 en el intervalo to 2

f i fox contsiempre
Podemos asegurar alcanzatodoslos

EEEEE valores entre toma caso
en particular existe CE 0,2

HIEI donde las

f cont en a b ergtenemos
máximo y mínimo absoluto en ese

ÉÜ
É

EÜÍEab

Trato

aiiii aro V aron a

Ejemplo Hallar losextremos fix 4 4 en el intervalo 0,3

f x continua 0,3 alcanza un máximo y un mínimo en el
Porel T conerst intervalo

fi.fi

en 2mínimo abs
en D máximoabs

TEOREMA DE VALORES INTERMEDIOS

TEOREMA DE LOS VALORES EXTREMOS O DE WEIERSTRASS
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IETIIETI Indeterminación

IIE.EEE EEEi
FIÉIS E E

Indeterminación

FiII.irIEEEite EEt E

sina.IT aiE IsEEEEEET
ama

Es qq.EE
ENE 25

Era Enfisema en

E

ti En

Ind

T.itii T ii e tiiiiiisieiiii
EE E iiEEE E r

Recordad ellimite existe si les leftist
QI VEI KOH El 9

comoEsa g fe
Eso

no
ÉsteEsota

PROBLEMAS LÍMITES Y CONTINUIDAD
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0

C 001 4C007 3 00

XX 36 1 fin E 5

Ind grado num gradodenominador 00

eso IIIII 00

TE
era tienen el mismogrado Es E

g En

Ind El gradonumerador gradodenominador
O 0o

lease
Eso eres

sa num sad den

et 00

amTan

es
50

Ey
Ctienen mismogrado

o ocasI 0o Recordad a

3

E
O
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a 0cal

1 57 Eg 7 00

E.EE iiIE Eaetermnaion

EEEE Ez FEI Es 30 0

c
o o

tenemisbattmuiibenar.pro
conjugado

EE E i E i
F

00 00 Indeterm Multiplicamosporel conjigado
Ind

t.fi2 Exa
Tienen el mismo grado Nosquedamosconlos

Sado1 Fam ama
coefdegradomayor µg fax 2 2

Inundada den
00 00 Ind

TÉETE E

Indet

i.me
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función polinómica don f IR
Siempre son continuas en todos lospuntos

función racional 49 0 E 49 17

dont R 4174
Siemprecontinua menos en 7 y en 7 que tenemos que estudiar

En 7

Es 0o En Eua E too

7 49 f 00

en 7 NI es cont y tenemos una
descont inevitablesaltoinfinito

En 7

EI Era f
71

o

2 7 Es o

En No es cont y tenemos una descont inevitablesaltoinfinito

III EÉTÉ
domf 5 3 U 3,700

5 EsaVEIA o EI _fax descont esencial

3 EI VIII 00 descontinevitable salto infinito

3 Inge VE tu discontinentable salto infinito

La función es continua en todos lospuntos de su dominio menos 5 35

3 Aunque 2 domf
dont C2,203 TI y 20 EF.ae

En 2 2

Ey ÉTÉÉTÉ 46 246 2
descont inevitable saltofento

En 6

Es 413 6 4 8 con y legfos 163 Si que es

ley 2 6 2 8 cont en 6

f 6 6 2 8
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Conclusión Dentrodel dominio la función siempre

escont menos en peroel 2 dontportanto

2 disc esencial EI t nohace faltadecirlo

L disc inevitable salto Sento

EI fea Esta K K too
L too

y
f polinómica dont R

dont o too

O
NasiEentro

dont IR 404

Continuidad En o discontinuidad esencial

EI Eo Es
GutiS La
funciónempieza
en 4 0

En el si es cont en 1

EEEE
tas Er

II f e Ep EE

Es cont en 1

La función es cont en todo su dominio menos en O disc esencial
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Es E Ira

En IndE II.EEEmsammi o

00

0 inEi i i
ÉÉ É E

dont Ri 173 x̅ 49 0 III
e x t i en 7 descont inevitable salto inf

E

Eso Eia
En 7 A vert

palmately
taxi ej.EEnaemIq scxsaomrao
dance don EContinua IR 204

es cont en 1 si cumple

y

tu fin

1 f 0

descont inevitable salto infinito

AUTOEVALUACIÓN LÍMITES Y CONTINUIDAD

Mobile User
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Recordad fax cont en L si

EEE
dont R 4174 EEEE 7

EEE.EEEE ta

EtAEqfx f 00

En 7 Hay Avertical

7 x tf too.EE a
ou

É E ta

Recordad

Si en a hay Avertical

fix 0o

y 1 0 L

dont R 414 A.NET hay a vertical ya que

III 7 100 EffHE a

qq.fm 00

Aes y mein TIM IIIIEFIn comosadonum
Sadodenominador

Ezo
1
EI X No Hay A Hoiz II tal 0O

Ego Ind Comotienen el mismo grado m 7

mqzaf mxs.ee.IE D Es Es Timida
EI o 1 1 Ey
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PrecioPetroleo
A O Hayincrem 122016 50,56

t t t gyy.ge
Axco Ha desrem

12 2017 54,38

AX 54,38 50,56 3,82

T 1 100 PETE 100 7,55

P.E.io
f'm.iy s.q s02

TM I tqE
Suponemos tomamos 2valores muycercanos

Tenemos una función fax th donde h o

I IEE tumFY.it tri state
EEEEE LEEE.EE

m

t.fiIiiE
mi 1 É

Ejemplo Ecuación de la recta

1 Pendiente m AL FE 1
am

m 5 txy.HN

F itiiittf
Erie

3. DERIVACIÓN 

3.1 CONCEPTO DE LA DERIVADA

3.1.1 TASA DE VARIACIÓN 

Tasa de variación porcentual

Tasa de variación media

3.1.3 TASA DE VARIACIÓN INSTANTÁNEA

Ecuación de una recta

3.1.4 EL PROBLEMA DE LA RECTA TANGENTE

Pendiente de una recta

Recta tangente
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La derivada de fax en un punto x a se denota f sa la pendiente de la

mafia pitytansente
en este

fiat L FELIHit

M 2

Ejemplo Tenemos la de 2

am Ei itIif.Itifies Es futIF EsMIEL III 2

Enteran

Derivadalateral por laderecha s_qFt f
Derivada lateral porlaizquierda f ca jeje

laterales de la sanción IFRenelntox
2fcatqz.tn I fg EE Ea MEI 4

flat Es III qq.am qz whII En

Si una función No escontinua No es derivable amo flotu

III
Si una funciones continua Puedeserderivable o no miro F FájII

Una función es derivable EEEEE Esesi f at f lá
si la función es derivable en a seguroque es cont en a EEE

3.1.5 DERIVADA EN UN PUNTO. Interpretación geométrica 

3.2 CONTINUIDAD Y DERIVABILIDAD

3.1.6 DERIVADAS LATERALES
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y yo ya yIITse sto

y y n x y y 7
6 y

5 y 5 4

y fix y n.fi7ntf'cx y 1 3 237 y 7 1
32763 2

y Kx y K y 5x y 5 y y

y e y e yee y're y te 5 3 y 6 7 5

y et y c fin y es y et Gx y ex y c 5

y a aso y a Ina y L y 2 en2 y TI y ln it

y a y at y 2 Es y 2 2 3

y Vx y y A y 3 7 La
g y fq.tk ly Vx2xT sy yjl3x72IEFyyF y y F y

3 y y Ex ji
te

y.VE s nnfq.it Y VE y i 3

y y EL 3 En É
y en y y eflnx y EI

y enfin ykfg.tk y encx 1 g 1.2 FE
Y logax y

a Y log y 2 y los s

y losafix y
a
tal y los 5 y 73 Es

sen
Ise aspas

y sena D Cock Etf

Es se sina.in
at EE

y tanxsy IE ettanx

9 tantas SE g.fm taifcxl f'cxyy tancx2 3

y tank 2x

3.3 CALCULO DE DERIVADAS



 

                                       WWW.ADEFACIL.COM 
  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 










































































































































 WWW.TUACADEMIAFACIL.COM
































































y aritan y 1

y_arstantix y qq.tk
tartana y Fry Ey

2 2K
y arisen y

Y arisen tal y tal y arisen 2 y 3 2

y arcos y

y aricosfext ykyty.tk y arcos et y 7

y fix gen y flat gtx y_e thnx yte 3 2

y Kitch y K f x y 3 e y 3 es 2x 6xe

y FE y y 5_3 74 y
5 4

5 3 4

y fax gal y flexi go fax gcal

y é y 2x et e écax xD

Erin
y

y f gin y fiscal s x

y 5 3 y 41 75 3 3 45

y Cos 1 3 y Sin xk 364152x

y Sin y los FEI fe 5

y_en E
a
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5 y
2 P

y 344 1

Ex 1592 2 7 17.1II Xy 344 7 Es 1
2x y Es 6g47 1 0 3947 24.47 EI

ÉI 6a 2xy 1 21 35 25 2 1

3

Y fax
94

Ing In fix Recordad logn m logn

hay ga unfix

gkxllnfixstgcxlfg.tk

y tus skxs.info gas fin

Y
2 1

Ing In
2 1

Iny 12 1 In

y 2 In 2 1

y y 2 en 2 1

y x2 sin
2

3.4 DERIVACIÓN IMPLÍCITA

3.5 DERIVACIÓN LOGARÍTMICA
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fix IN a Derivabilidad en o

T mdadenx.to f107 11 hizo
9

Extra Est ti Es E 1

F
iEstoy En o tio qq.tt Etiqtt
EL O puede ser derivable

no fija pig 1 1

H I E9 Üʰ

EEE

tenEIII tia EstotII

L 441 1 Tt fi 27 2.0 6 6

Si no utilizamos la definición

Fx x2 6 2 f x 2 6

f Col 2.0 6 6

t Falyjtuthj I.fm
fin E E
filth II 1

sina.EE
L EEEEE II a E 2
Sin utilizar la definición

Es fax FE INTIE

PROBLEMAS DERIVACIÓN
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7th 43 feo 0 O

Iot En 10770L Ia tia FI 4 E o

thot ti totII III iii iii Es

LEÍ the fin_Es feo 0 0

No es derivable en o f Ot finó

tkm

á
tim fin EL

FÁÉEx
fa IR IKE Fr

s

Ee mm a n
5

Recordad y xE n.fi fcxI
ft 2C 4 3 2 6 2

3 4 6
5 24 2

f x 1 3472 6 8 3 16 x 6 5 24
2
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Recordad y GEL y

iiiiiiiiiiiiiiiiflex EEFFÍX FIXIX

x 10125,93 2
É ÉÜ f

20

1 2519 3O VI
g tqq yzfkixff.si

X y_VE y t'y

ix t.ieE.ei s

ni.ge jn.taiifYVFxI y zfy.tk
fines I Y EE si

Fiiiiiet



 

                                       WWW.ADEFACIL.COM 
  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 










































































































































 WWW.TUACADEMIAFACIL.COM
































































i

y logaxsykx.ITICH
y logafix y

a
ft

flexi 20 7 5 y dental y _flex

I.EE E

sin EE.EEi iIE

ene 1

y et y et Ias
tkm

y At y enA fin

y
e 3C 1 yfcxstgext sgkftxi

gfkxt2tln2t5 ee 2

12.2 10 e

la derivada

derivadalogarítmica y fix Solo se resuelve

aplicando
1 enfcx en ha b ha logaritmos

2 enfex 2 1 En

3 derivamos ftp.fkxl 2 Mx 2 1

4 Despegamos fix fax almx 27
5 f x flexi

2 1
alnx 21



 

                                       WWW.ADEFACIL.COM 
  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 










































































































































 WWW.TUACADEMIAFACIL.COM
































































Recordad y fax
1 Aplicamos logaritmos buy bufcx
2 Propiedad logaritmos by gas bnf x
3 Derivamos G y gkxs.lnfcxstgcx.fg.tk
4 despejamos y

y 1 5 ska entes

EH
DERIVADAIMPLICITAY

fcxl s.la y es una función
Lamanera que depende de

EI Ee y EI3 oso Senex y obligatorio
Paréntesis

2x Senx los x y senx.EE 1 O Senx y Senx y

ELCR senx 1 Exsenx Cox y

Llamamos Si es fácildespejar la 4
senx y 3

senx y 3 Y EEE

qq.ggqyqgyqqqqqg
para comp si da lomismo

E
É sust 1 77 Y Emisores

trasE En ixax
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text flexi primeraderivada flax 9
fix

fYa segunda derivada

ii termina FÉ
tiiii

f 1 3 60 2 24 6
IYA Senxfemex derivada n esma Iva 120 24
211SEX 120

5 x D f 1 en

MONOTONIA
siflexi O en aib
text escrecienteCab

si flix co en a b
mica tu decrece sais

no
te creciente cuandotext o ftp.qaeje

cuando

Cómobuscamos creamiento y decramijjjlicamos el dominio fa1 Hacemos la derivada fax
2 tica o resolvemos ecuación S ESTRESETE

Ejemplo
EEEE EEE

y 2 2 Dont IR

osmio

so conocimos
1 3.122.1 130 fa decrece CO

4. APLICACIONES A LA DERIVADA

4.1 DERIVADAS SUCESIVAS

4.2.1 Crecimiento y decrecimiento de funciones

4.2 ANÁLISIS DE FUNCIONES 



 

                                       WWW.ADEFACIL.COM 
  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 










































































































































 WWW.TUACADEMIAFACIL.COM
































































dont IR a

yt k IYXI.IE IF
I E

I
I
I

i
I
I
I concusión

fa cree 00,070 4,100

13720
a tis era

S

Parabuscar máximos y mínimos
relativos

1 Dominioit IIt
mis

2 f Cx derivamos

3 flex D posiblesextremos
máx o mín

11 4 Comp ai son máx o mín o no son

E Ya Buscar las segundas

IEEE mínimoEjemplo
EEE cien EE E f casco máximo

FirmoFiximo

dont R 2

EEEE L máximo

37 6.25 270 mínimo

ti
concusiones

dont R 424

y

iiiiiiii.EEoE E
enx uminm

4.2.2  Máximos y mínimos locales o relativos 
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máximoabsoluto a fax fla en todo elintervalo

mínimo absoluto b Ix b en todo el intervalo

comobuscamos los máximos y mínimos
absoluto C d

1 Primerobuscamos losrelativos y cogemos
Ejemplo tminino EEEEE los que estar en el intervalo 5

1,15 2 Cogemos los extremosdelinterval

ES sustituimos en la sancion

IF losvalores demáx y mín relativos
2 1 1 2 mínimoabs y los extremosdel intervalo

4 El valor masgrande máxabsoluto

y
maprelat f 5 más

el valormaspequeño min absoluto

Pagigmo a b siempreexiste el máx y mínabsoluto

EFFIGIES

afftfatgffganaPICOEDEIIa

delafunción la curvatura

1 f Cx
2 f Cx D

iii Eii
cóEitiatiió a intervalos con

lospuntos a Dsi f caso Vxdelintervalo
Si fex o delintervalo fax es concara M en elintervalo

Puntos

fix es convexa U en elintervalo

UN Punto de IIICEXIÓN f caso y cambia de curvatura

Ejemplo

t al 4 3_ 4 24 2 t deinflexión

concusión

dont R 1 00,030 00

Fara

tiooo tiooo tioo

E 5

4.2.3 Máximos y mínimos absolutos en un intervalo

4.2.4 Curvatura (concavidad y convexidad) y puntos de inflexión y puntos críticos
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dom1 112141

fin

a LikaSENJ EEEEH
2 24

1,2
2 2441_Ey 2 0 NoHaypuntosinf

i

I

11 00

Ix Cont a b Üfix derivable ca b C Ela b talque f ca O

f a f b existealmenos unvalor

3 1 intervalo 0,3 si existeun valor flato
te continua tos FIFIfox derivable co 3 ce 0,3 tal que Ica O

m

tifütiiaEEEE recaíste que Ias

Ejemplo

Túnel long 5km 0 80kmh
Coche que cuando entra o 75kmh a los 3m cuandosale ve70kmh En algúnmomento
el coche ha pasado de la velocidad permitida
9 0 momento entrada

ha recorrido nada del túnel

el túnel

TVM ᵈ
áᵈ EEE 100km h

fax cont 0,0105derirco.dossfspoamosae eo.oossdondfcc.EE 00

Por lo tanto ha pasado el limite develocidad

4.3 ALGUNOS TEOREMAS IMPORTANTES

4.3.1 Teorema de Rolle

4.3.2 Teorema del valor medio (Lagrange)
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text y gex dos funciones

fa gas cont a b

fea sexi derir carb ceca b tal que f
gex o paratodo

Ela b Tantofax ex gex serx
E

tisana real

1 Tenemos una función quehas 9ª StatiEIaro minimizar
yoga

defiendede 2variable
2 Tenemos una

egaón
que nos relaciona estas 2variable

esperar la las qitzims.ie piEzar
Acabamos teniendo una función
de 1 variable derivamos y igualamos a cero

pág217

pfffff

turco optimizar V4 y máximizar feap.ir dyydos

Condición Ayoze 2700cm

E4 9 2700 EEEEE
una

Y
sustituyo la y en la función

Vexy y V47 FÍE maximizar

y

Hemos reducido el problema a buscar el máximo va 2777º
en_27

2
0 2700 3 70 297 122

2 9 TE F

Comp que es máximo 3001

en vasos 970 máximo isf.FI EE

4.3.3 Teorema de Cauchy o general del valor medio

4.4 PROBLEMAS DE OPTIMIZACIÓN

Se quiere construir una caja abierta, es decir, sin tapadera, de base cuadrada y de volumen 
máximo donde la superficie de todas las caras sea de 2700 centímetros cuadrados. Hallar las 
dimensiones de cada una de las caras.
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Sirve para buscarlímites 0.00

Sea fax y Sex derivables en ca b Donde gex glad no se anula en ningun punto
del intervalo

Estas masa o eeEEE 5 1 1 fi h

Era tan Eisen no Ei EFE Es EEEE 2cm

Eaten 0 X too 0.00

Ecos Ema II Era ÉL

EEEE Era
En Este Fitiábamos

1 1 inopetae m cho mas tacit
utilizar l'Hopetal

S Esta EI 177
Finiatae
En Ege c O En Ind

L'ripetal
o.eno o.cat Ind II Ind

L'Hópetal

4 Ira

Es E E O

L'HSpetal

p no

3 y

4.5 REGLA DE L ´HOPITAL
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Sedenomina el polinomio deTaylor de grado n parataxi en a

R x feas ficar ex a ex ah 92 a a ftp.fw ai
Error PolinomioTaylor

recordad 5 6 am 1min
Ejemplo 21 2.1 2 Cela y

tal en polinomioTaylor
de.gg 2 qy 1

fui ha talento

Bex first a n FI flexi t 47 1 1

f a fin 7

Bex o 1K 1 D2 fix FEI 1Er 2

siiiiiii
Fórmula MacLaurin fórmula Taylor en un entorno a 0

Ejemplo Hallar McLaurin tax
1,2

Prem feos tiorxttj.fr TIE
ᵗ

info12
1

AM_a E.IT iEiiIia a

En Icono

six 1 3 vienes

Prix 1 2x x2 EEH Ram

1 2 3 2 4 3 C17 en 1

4.6 FÓRMULA DE TAYLOR Y MC LAURIN
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0.00 L'Hópital

Ya Ira EFE 2 Ind

Es E 7 00

fix o text crece
CA co fax decrece

Recordad que un punto de
inflexión

q con tu

fCxo 0 o

en Xo cambia la
curvatura

f x 6 2 24

f 1 7 12 24 0 12 24 2

pfffffCX 12 f 2 12 0 Inf
En L tenemos un punto
de inflexión

Ma manera

es un punto
2 D

dondecambiacaja

AUTOEVALUACIÓN APLICACIÓN A LA DERIVADA
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TE
9 16 4

Punto en

2.2212244

rectatangente XoYo 28

m flexo Y Yo flxodexyo
m f C2

m 16 4 C287 161 2 faro 224

t 2 8.2224.2 16
3 16 4

Ian
1 3 1

31

flexi II o 12 0 11 No hay

Dominio IR 444 ELIE

observar flexi tan o

conclusión SEEM
crea c a 47014 007 SELFIE

y Eta
condición
Perímetro 20

Acx g y y y 20
P 4 10

2 24 20ACA CAO 10 112 máxima
y LO

Ácx 10 2x D 10 2 5 4 10
Compi que es un máximo A Cx 2 0 máximo

25cm 9 10 5 5cm
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1 A 9m 25
ATEAS

y 3 A 21m
A 25m

sin.IE L
3 2 3

posiblesmáx
mínimos

CA GX
1 6 0 EEEE
tan 60 EEE tintomáximo

Fsuscamos f ex t O U convexa

Icaro A concava

fax
3 6 2 11 6

flex 3 7 12 11

6 12 0

64 12
Conclusión Eaa 00 22

piitte
Lexa

2 00
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aah

entonfffx o

a Paix 1117 ex n ex ni tjf.tv17 t 1 Hetix x tc e efx etx.ee etx7 this ze
f xke set te 1 exatx tie se f en excatx te 1 3

Psx e del x D 3 m x P
sol e t Lec x i 3 1 2 2 ex 113

Prem feos fija it i
fax feo 1 1

tan En Irons fin 107 2

I
Prem ex f o n

Soe Prix A

Prix tal fije tj Í

f 1 1 Cox f 407 coso l f x Cox f Col Coso l

t al sin col sino o q 1 7 sin f Co sino 0

Pr x 1 5 7

Sue Prat a Ex 4
2m

PROBLEMAS APLICACIONES A LA DERIVADA
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función polinómica dont R

y 4
3 12 24 12 0 posibles extremos

I 3

14 EE E m1rama neraconf'cx7

4 2 8 12 0 f 7 12 224 4
2 2 3 0 1 12 24 4 0 En máx

f 117 12 24 4 0 En 1 min

II Es a 108 72 4 0 En 3 mín

f
ÉI ET LÉETE 414 47
En 3 mínimo 3 113

mtn
max

EEEEE mi.at iia
x3I1 x714 7 1 0 Ir o

Posibles extremos O 417 1 4 7 0 41

se E mínimo otras caos
En 417máximo 1 11

0608

m

t cost
f to751 VI Io008

1 s2
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NI

tiiii
a N'Lt 4 48 0 47 48 7 12

N LEI 4 0 máximo

NC12 2.122 48.12 360 648

Sol en el momento t 12 y alcanza una altura648cm
b Sol Empieza a decrecer en t 12

b TE desaparecedesaparece NIKO 2448 360 0

Et24 180 0 al cabode 30 días

245dL

1 Buscar el punto de inflexión

flex 5 4 160 3

f LA 20 3 160 0 20
3 160 LE 8 2

SIN 60 2 f 2 0 En peEPJE
2 Buscar la rectatangente de tu 5 80 2 3 en 2

a Punto 2 112 25 80.243.2 282

C2 282

b pendiente m f 2 5.2 160.2 3 237

m f 21 237

GE Ib f tax a y 42823 237 2 2

9 282 237 474

4 237 192
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136 máxim

i

al VICE 24 301 672 0

3E 1St 12 0 1559 14
1

qye sean www ua
velocidad disminuye 1,4

b En máximo 1 111 máximorelativol

En 4 Ánimo 14 84 mínimorelativo
mínimo

it 30 127 0 30 12t 2
V E 12 0 en 52puntoinf 2159715

contaren too EE unmáx min absoluto
f e 111
4 84 mínimo absoluto

IE máximoabsoluto

ICM 3 2 12 11

fkx 6 12 0 6 12 16 2

f al 6 0 En 2 punto de inflexión

sancion

FayC 00 2

a
4 001

En 2 2,1123
7121 236.22 11.2 6 0
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a Dominio
Como es una función racional
4 0 4

dont R 4

b
fin En o 12 0

nohay máximos
ni mínimos relativos

crece C 00 4 UC4 00
se

Nohaymáxnimin relativos

en EEEEH
48 0

santos enserio i.e.si
yfty

ii con

Fara 41 00

Nohay puntosdeinf
id gráfica de la función es importantesaber asíntotas

A dont R 244

A.ve les enx 4 ya que Y
Qintarifa 00

iEn.IE too

I

ti Ira

TFenmismogrado 3

En 4 3 A Horia



 

                                       WWW.ADEFACIL.COM 
  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 










































































































































 WWW.TUACADEMIAFACIL.COM
































































a Crecimiento y decreamiento
Siflexi o fin crece
si falso fax decrece

Crece 0,21
F.io ffItF menonitas

b Concavidad y convexidad

Punto de inf f Cx O

tkm la regenterete
dando

la texttienependiente 0

Si f en o flexicrece

f x si fiasco flexidecrece

Extra S ataocoo.es
Puntos deinflexión f Cx O

en 1 para a Lo se too

EfEitiifa
Ángel función optimizar minimizar

E
corazónÉ y 33 96 y 3 9 2 4 9 3

ACA 9 3 3 90113Er mínimo

AKM 3 4 1 9
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3

21 5 0 3 212 180 0
2 4 60 0

4 11
6

Tenemos que comp que es mínimo

FÉ
en omino

fijo thot 9 9 3 y 15cm

y 9 73 15cm
x 10am
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